PE KIEM TRA GIUA HQC KY I - MON TOAN - LOP 12
PE SO 1
PHAN I. Céu tric nghiém nhiéu phwong 4n lya chon. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén cau 12. Mdi cau
hoi thi sinh chi chon mgt phuong an.

Cau 1. Chohamsb y= f(x) c6 dd thi nhu hinh dudi day.

VA

=Y

Ham s dé cho dong bién trén khoang nao trong cac khoang sau day?
A. (—o0;-1). B. (-1 1). C. (-2:1). D. (1;+0).

Cau 2. Chohamsd y= f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

T |—o0 0 2 +00
f'(z) + 0 - 0 +
4 +oa
f(z)
0
—00

Diém cuc tiéu cua ham sb di cho 1a
A. 0. B. 2. C. 4. D. 6.
Cau 3. Chohamsb y= f(x) c6 dd thi nhu hinh dusi day.

J-‘Jk

NS,

s}

Gia tri 16n nhét cua ham s di cho trén doan [-1;1] 1a:

A. -1. B. 0. C. 1. D. 2.



Cau4. Chohamsd y= f(x) xéc dinh trén R\{1} va c6 do thi nhu hinh duéi day.

Cau 5.

VA

=Y

Phuong trinh dudng tiém can dimg va phuong trinh dudng tiém cén xién cta db thi da cho 1a
A.x=Ly=—x.B. x=-1, y=x.

C.x=1y=x. D. x=1; y=-2x.

Cho hams6 y = f(x) c6 dd thi 1a duong cong (C) va céc gi6i han lim f(x)=1;

Jm
}Lrgl f(x)=1; Yli%rgof(x) =2; xlirgof(x) =2 . Héi ménh dé nao sau day dang?
A. Duong thang x =2 1a tiém can dimg cua (C).
B. Dudng thing y =2 1a tiém c4n ngang cua (C).
C. Duong thang y =1 1a tiém c4n ngang cua (C).

D. Duong thang x =1 1a tiém can dimg ciia (C).

Céu 6. D) thi ham sd nao dudi day c6 dang nhu duong cong trong hinh dudi?

2
_X +3' B.yzx 1.
x+2 x+2

Ay

C. y=—x +3x+1. D. y=x"-3x+1.



Cau 7. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D" .

B’ C’
al D!

.é .............. e C
A D

Khing dinh nao duéi day 1a dung?

A. AD=AB. B.AD=AC. C.AD=BD. D.AD=BC'.
Cau8. Hamso y= f(x)=2x’—9x* —24x+1 nghich bién trén khoang:

A. (—o0;—1). B. (-1;4). C. (—»0;4). D. (4;+©).

Cau 9. Gid tri nho nhét ciia ham s6 y =~/7—6x trén doan [-1;1] bang

A A3, B. 7. C. 1. D. 0.
Céu 10. Quan sat bang bién thién dudi ddy va cho biét bang bién thién d6 1a cia ham sb nao?
* =00 —2 +oo
f(z) — -
9 +00
® oo 2
A =2x+5. B.y=2x_3.
x+2 x+2
2x-5 2x+5
= . D. y= .
Yot A
Cau 11. Xac dinh a,b,c déhamsé y = Zx_ c6 dd thi nhu hinh vé& dudi day.
X+ C
y
2
\




Chon dap an dung.
A.a=2b=1c=-1. B.a=2;b=1c=1.
C.a=2b=2;c=—-1. D.a=2b=-1;c=1.

Cau 12. Cho hinh lang try 4BC.A'B'C’ ¢6 hai day 1a cac tam giac déu nhur hinh dudi.

4 C

Goc gitra hai vecto BC va A'C’ bang

A. 150°. B. 120°. C. 60°. D. 30°.
PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Thi sinh tra 15i tir cdu 1 dén cAu 4. Trong mdi ¥ a), b), ¢), d) &
mdi cau, thi sinh chon ding hodc sai.

Cau 1. Chohamsb y = f(x) xdc dinh trén R\{-2} va c6 bang bién thién nhu sau:

T |—eo 4 -2 0 + oo
() + 0 - - +
—6 40 +00
f(=)
—00 oo 2

a) Him s6 y = f(x) dong bién trén mdi khoang (—o0;—4) va (0;+ ).
b) Gia trj cuc tiéu cia ham s6 d4 cho 14 y., =—6.

¢) Hams6 y = f(x) c6 gia tri 16n nhat bdng 2 va gia tri nhé nhét bang —6.

2
. 14 2 4
d) Cong thurc xac dinh hamso la y = yroxrs
x+2
2
, P
Ciu2. Chohamsb y= x—x23
x_

a) Ham s6 da cho dong bién trén mdi khodng (—0;2) va (2;+x).

b) Ham sb di cho ¢6 2 cuyc tri.



Cau 3.

Cau 4.

¢) D6 thi ham s6 nhan diém 7(2;2) la tm doi xtmg.
d)Co5 diém thudc do thi ham sd co6 toa do nguyén.
Cho hinh hdp chit nhat ABCD.A'B'C'D’ . Khi d6:

a) AD=BC'.

b) AB+BC+CD=DA.

¢) CA=CB'+CD'+ AA.

d) Goc gitra hai vecto AD va A'B’ bang 45°.

Cho hinh chop tir giac déu S.ABCD c6 d6 dai tit ca cac canh déu bang a . Pay ABCD co
tam 1a O. Khi do:

a) OA+OB+0C+0D =4S0.

b) SA+SC=SB+SD.

) (@,E‘) =45°.

d) SA-AC =—-a>.

PHAN III. Cau tric nghiém tra 1oi ngin. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén cau 6.

Caul.

Cau 3.

. +
. Cho ham so y:x m

Cho ham s y = f(x) c6 dao ham trén R va do thi ham s6 y = f”(x) nhu hinh v& du6i day.

A

Y1 y=re
4>
3 0 3 x

Xéthamsé g(x)= f(x)—x.Hamsd g(x) c6 bao nhiéu diém cuc tri?

vo1 m>1. Voi gia tri nao ctia tham s6 m thi ham so6 da cho co6 gia tri

x+1

16n nhét trén doan [1;4] bang 3?
Trong khong gian, cho hai vecto avab cling c6 d6 dai bang 1 va goc giira hai vecto do
bing 45°. Gia tri clia tich v huéng (Zz + 313) : (Zz - 25) bing bao nhiéu (lam tron két qua dén

hang phan mudi)?



Cau 4. Ong Hung can dong mot thing chtra gao c6 dang hinh hop chit nhat khong c6 nip day dé
phuc vu cho viéc trung bay gao ban tai ctra hang. Do cac diéu kién vé dién tich cira hang va
ké trung bay, 6ng Hung can thung c6 thé tich bang 2 m’. Trén thi trudng, gia ton lam day
thung 1a 100 000 dong/m? va gia ton 1am thanh xung quanh thing 1a 50 000 ddng/m>. Héi 6ng
Hung can dong thung chira gao voi canh ddy bang bao nhiéu mét dé chi phi mua nguyén liéu
12 nho nhat, biét day thung 13 hinh vudng va cac méi ndi khong dang ké (Iam tron két qua dén
hang phan mudi).

Céau 5. Ngan c6 mot tim gidy mau c6 dang nira hinh tron ban kinh 8 cm. Ngén can cit tir tim gidy
mau nay ra mot tam giéy hinh chir nhat c6 mét canh thugc duong kinh cua nira hinh tron (xem
hinh dudi) sao cho dién tich cua tAm bia duogc cit ra 1a 10n nhét. Gid tri 1on nhét cta dién tich

tam bia do6 1a bao nhi€u centimét vuong?

Céu 6. D0 16n cua cac lyc cang trén mdi soi day cap trong hinh dudi ddy bang bao nhiéu Newton? Biét
rang khdi luong xe 13 1 500 kg, gia tdc 1a 9,8 m/s?, khung nang c6 khdi lugng 300 kg va c6
dang hinh chop S.ABCD vo6i1day ABCD 1a hinh chit nhat tam O, AB=8 m, BC =12 m,

SC =12 mva SO vuong goc voi (ABCD) . Lam tron két qua dén hang don vi ctia Newton.




B. PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HQC KI I

PHAN I. Céu tric nghiém nhiéu phwong an lya chon

Bang dap dan
1.B 2.B 3.C 4. A 5.B 6.D
7.D 8.B 9.C 10. A 11. A 12.B

Huéng dén gidi chi tiét tirng cdu

Caul.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Dap an dung la: B

Quan sat hinh v&, ta thy trén khoang (~1; 1), d6 thi ham s6 y = f'(x) di lén tir tréi qua phai nén
ham sb da cho dong bién trén khoang nay.

Dap an duang la: B

Can ctr vao bang bién thién, ta théy ham s d3 cho dat cuc tiéu tai diém x=2.

Pap an dung la: C

Cin cir vao do thi trén, ta thay ma)](f(x) = f(O) =1.

[-1:1
Pap an ding la: A
Quan st hinh v&, ta thiy:
+ Puong thang x =1 1a tiém can dimg ctia d6 thi ham s da cho.
+ Puong thang y =—x 14 tiém can xién ctia d6 thi ham sb di cho (y = —x 13 dudng thang di qua
gbc toa do va di qua diém c6 toa do (L-1)).
Dap an dang la: B
Vi lim f(x)=2; xlirgof(x) =2 nén duong thdng y =2 1a tiém cén ngang cta (C).

Pap an dung la: D

Quan sat d6 thi, ta thiy day khong phai d6 thi ham sé phan thirc nén loai phuong 4n A va B.
Con hai phuong an C va D déu 1a ham s6 bac ba, dang y = ax’ +bx+c.

Ta thay khi x — 400 thi y — +o0 nén hé s6 a > 0. Vay ta chon phuong an D.

Pap an diang la: D

Vi ABCD.A'B'C'D’ 1a hinh 1ap phwong nén AD =B'C' va AD// B'C'.

Tur d6 suy ra AD=B'C'.

Dap an dung la: B

Tap xéc dinh ctia ham s6 1a R.

Ta co f’(x):6x2 —18x-24; f'(x)=0< x=—1hoac x=4.

Bang bién thién ctia ham so nhu sau:



r o |—oc -1 4 +-oqf
f'w) + 0 - 0 +
14 oo
f(=)
~111
oo

Can cir vao bang bién thién, ta thdy ham s6 da cho nghich bién trén khodng (-1;4).

Cau 9. Pap an ding la: C
—3x

* Ta co: y'zm
 »(=1)=V13; p(0)=~7; y(1)=1.

Tur d6 suy ra ?}ll;ﬁy=y(1)=l.

. Khi do, trén khoang (—1;1), »"' =0 khi x=0.

Cau 10. Pap an dung la: A
Tur bang bién thién, ta théy dd thi ham sb co tiém céan ding 1a x=-2 va tiém cén ngang la
y =2 nén ta loai phuong an C va D.
Mt khac, ham s d3 cho nghich bién trén céc khoang xac dinh cua no.

ro1oa £ X L 7 A \ A A - £ A . . .
Xét ham s6 y = ,taco Yy = >>0 nén ham s6 dong bien trén cac khoang xac
x+2 (x+2)

dinh cta nd, do d6 ta loai phuong an B.

2x+5 -1 ‘ . N . .
,taco y' = ~<0 nén ham s6 nghich bien trén cac khodang xac
x+2 (x+ 2)

Xét ham sb6 y =
dinh cua nd, do doé ta chon phuong an A.

Cau 11. Pap an dung la: A
Tur hinh v€ da cho, ta théy dd thi ham sb c6 tiém can ding 1a x=1 vatiém can ngangla y=2.

Khi do, o1va g=2,t1')zc la b=—-c va b:%, suy ra c:_?a.Véy trong cac phuong an da

cho, chi c6 phuong an A thda man.

Cau 12. Dap an dung la: B
Vi ABC.A'B'C' 12 hinh ling tru nén BC = B'C’ .
Do dé, (BC,4'C’) = (B'C',A'C') =180°—B'C'A’.

M tam gidc A'B'C’ déunén B'C'A =60°. Vay (ﬁ, AC)=120°.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai



Cau 2.

Caul.a) b, b) S, c)S, d) b.
Huwong din gidi
— Tir bang bién thién, ta thiy f'(x)>0 v6i moi xe(—o0;—4)U(0;+x), do do6 ham s6
y = f(x) dong bién trén mdi khodng (—o0;—4) va (0;+), vdy y a) ding.
— Ham sb dat cuc dai tai x=-4, Yep =—06; ham s6 dat cuc tiéu tai x=0, Yor =2,dodoy
b) sai.
— Ham sb khong c6 gia tri 16n nhét va gia tri nho nhat trén R \ {—2} nén y c) sai.

2
2 X" +2x+4
— Xétham s6 y=———, taco:
x+2

+ Tép x4c dinh cua ham s6 1a R\{-2}.

X +4x
(x+2)"

+ Trén cac khoang (—o0;—4) va (0;+), y'>0.

+C6 y' = ¥'=0 khi x=-4 hoac x=0.

Trén cac khoang (—4;-2) va (-2;0), »'<0.
+ Ham sb dat cuc dai tai x =—4, y., =—6; ham sb dat cuc tiéu tai x=0, y., =2.

+ Puodng thang x =—2 1a tiém can ding ciia do thi ham sb.

2
Vay bang bién thién da cho 1a bang bién thién cua ham sé y = L);—F‘]- nén y d) ding.
x+
a)b, b) S, c)b, d) S.
Huwong din gidi
2
Xéthams y=—2X73 3
x=2 x=2

— Tép xéc dinh ctia ham s6 1a R\{2}.

—Tacd y':1+;2; Y'>0 véimoi x#2.

(x-2)
— Ham s6 dong bién trén timg khoang (-0;2) va (2;+00). Do dé, y a) ding.

— Ham sb khéng ¢6 cuc tri. Do d6, ¥ b) sai.

3 . . 3
=+o0; lim y=lim| x— =—00;
x—2 x—2" x—>2" x—2

32]=O; lim (y—x)= lim (—xi2j=0.

X — X—>+00 X—>+00

—Tiém can: lim y=lim| x—
x—2" x—2"

lim (v—x) = lim (_

X—>—00 X—>—00



Cau 3.

Do d6, dd thi ham sd c6 tiém can ding 1a duong thang x =2 va tiém cin xién 13 duong thang

y=x.Vay tdm ddi xung cua dd thi ham sb 1a giao diém 71 (2;2) cua hai duong ti€ém can nén

y ¢) ding.
—Véi xeZ\{2} thi yeZ khi va chi khi 5 €Z,thcla x-2eU(3)={+1;3}.
x_
Ta co:
x—2 -3 -1 1 3
X -1 1 3 5
3
y=x— 0 4 0 4
v—2

Vay c¢6 4 diém thudc dd thi ham s6 co toa dd nguyén nén y d) sai.

a) S, b) S, ¢)b, d)S.
Huwéng din gidi
B C
Al D
B e,
A' - D'

—Vi ABCD.A'B'C'D' 1a hinh hop chit nhat nén 4A'DCB’ 1a hinh binh hanh.

Do d6, AD=BC.

Ma hai vecto B'C va BC' khong cung phuong nén hai vecto A'D va BC cting khong cung
phuong. Vay y a) sai.

— Theo quy téc ba diém, ta c6 AB+ BC +CD = AC + CD = AD # DA nén y b) sai.

—Do ABCD.A'B'C'D' 14 hinh hop chit nhat nén ta co6 A/A=C'C.

Ap dung quy tic hinh hop cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D', ta co:

C'A=CB'+C'D'+C'C=CB +C'D + A'4. Vay y ¢) ding.

~Tacod AD = A'D’ nén (E, A’B') - (A'D', A'B') =B'A'D'=90°. Vay ¥ d) sai.

Ciud.a) S, b) D, 0) S, d) b.

Huéng dén gidi



Vi S.ABCD 1a hinh chép tir giac déu nén day 4BCD 1a hinh vuéng.
Suy ra tdim O 14 trung diém cua cac duong chéo AC va BD.

Do d6, OA+O0C =0 va OB+0OD =0.

Vay OA+O0B+0C+0D =0 nén y a) sai.

SA+SC =280

. _ .. Suyra SA+SC =SB+ SD nén y b) ding.

Vi diém S ,ta co: .
SB+SD =250

T giac ABCD 14 hinh vudng c6 do dai mdi canh 1a a nén d6 dai duong chéo AC la a2 . Tam

giac SAC c6 SA=S8C=a va AC = a~2 nén tam giac SAC vuodng cantai S, suy ra SAC =45°

. Do do, (§6,Z€)=1800—§1\C=180<>—45°=135°.

Suy ra SA-AC = |S7|-|E'|-cosl35° = a-aﬁ{—%} =—a’.
Vay y c) sai va y d) ding.

PHAN III. CAu tric nghié¢m tra 10i ngin

Céu 1. Hudng dan gidi

Do ham s6 y = f'(x) xéc dinh trén R nén ham s6 y = g(x) ciing x4c dinh trén R.

Taco g'(x)=f"(x)-1; g'(x)=0 khi f'(x)=1.

S6 nghiém cua phuong trinh g'(x)=0 la s6 giao diém ctia do thi ham sb y = f"(x) va dudng thang

y=1.

— 2

y=f'(x) ¥ )
\ /N /J' -1
N\ 2 |

. A
.
a_3b ¢ 3|d

—

=Y




Cin cr vao d6 thi ham sb, ta thay phuong trinh f’(x)=1 hay g'(x)=0 c6 4 nghiém phan biét. Goi 4
nghiém d6 theo thir ty tir bé dén 16m 13 a,b,c,d .

Duya vao vi tri ctia d6 thi ham s6 y = f”(x) va dudng thing y =1, ta c6 bang xét dau g'(x) nhu sau:

X |—w a b c d + 0
g'X) 0 -0 + 0 - 0 -

Vay ham s6 g(x)=f(x)-xco4 diém cuc tri.
Dp so: 4.

Cau 2. Hudng din gidi

Tap xac dinh ctia ham s6 1a R\ {-1}.

Taco y'=

(x+l)2 .

Vim>1nén 1-m<0,suyra y' = <0 véimoi x#—1.

(x+l)2

Do d6, ham s6 da cho nghich bién trén mdi khoang (—o0;—1) va (—1;+0).

1+m
Khi d6, max y = y(1)=—.
naxy=y(l)==;
Theodéra,tacél+m=3<:>m=5.

Ddp sé: 5.

Céu 3. Hudng dan gidi

Ta co: (a +35)-(Zz —213)
—a —6b +a-b

=1°-6-1>+1-1-cos45°

NG

=5+ 2~ 43
2

Ddp sé: —4.3.
Céu 4. Hudng dan gidi
Goi d6 dai canh ddy cta thung chira gao 1a x (m, x >0) va chiéu cao ctia thing chira gao 13 4 (m, 7 >0

).

Thé tich cta thung1a V =x*-h=2,suyra h= % (m).
X



X 2
Khi d6, dién tich ton can str dung la: § =x* +4xh =x" +4x- = =x’ +3 (m?).
X X

, 4 \
Chi phi dé mua nguyén liéu la: 7 =100x> + 50.3 ~ 100y + 220 (nghin dong).
X X

Xét ham s6 T (x)=100x" + 290 i x €(0;400).
X

400  200x’ —400

2 2 >
X X

Ta co: T’(x):200x— T’(x)=0 khi x=32.

Bang bién thién ctia ham s6 7'(x) trén khoang (0;+c0) nhu sau:

X 0 J2 +00
T'(x) - 0 +

+00 +00

O%/Z+@
J2

hH

Tir bang bién thién ta thiy, 7(x) dat gid tri nho nhét trén (0;+00) khi x=3/2.

Vay 6ng Hung can dong thung chira gao voi canh ddy bang P2~ 1,3 m dé chi phi mua nguyén liéu 1a
nho nhit.

Ddp sé: 1,3.

Céu 5. Hudng dan gidi

Goi x (em) 1a do dai mot canh cia tm gidy hinh chit nhat dugc cét ra (canh thudc dudng kinh) va

y (cm) 1a d6 dai canh con lai (0<x <16, 0<y<8). Ta co:

2
(fj +1y' =8 <)’ =%(256—x2)<:>y=%\/256—x2 .

2

Dién tich cua tim gidy hinh chit nhat 46 la:
S=xy= x-%\/256—x2 :% x’ (256—x2) (cm?).

Pt f(x)=x"(256-x") v6i 0<x<16,¢é f'(x)=512x—4x" nén f'(x)=0 khi x=82.



Vay gia tri 16n nhit ciia S bang %4 /f(8\/§) =64 (cmz).

Ddp sé: 64 .
Cau 6. Huéng din gidi

Tacd AC=BD =~ +122 =413, SO =+/SC* —0C> =,/122—(2\E)2 ~2J23,
— SO 2J23 23

sin SCO =—
SC 12 6

Goi P 1a d6 16n cua trong luc xe va khung sit ning.

Taco P=(1500+300)-9,8=17640 (N).

Goi F 14 dd 16n cua lyc cang trén mdi soi cap.
P _ 17640
4sin S/C\O \/Z

4.3%°
6

Ta ching minh dugc F'sin SCO = § ,suyra F = ~ 5517 (N).

Ddp so: 5517.




PE KIEM TRA GIUA HOC KY I - MON TOAN — LOP 12 - BQ SACH
PE SO 2
PHAN 1. Cau trac nghi¢ém nhiéu phwong 4n lya chon. Thi sinh tra 10 tir cdu 1 dén cau 12. Mdi cau
hoi thi sinh chi chon mgt phuwong an.

Caul. Chohamsb y=f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

T |—oo 0 2 “+o00
f(=z) + 0 — 0 +
4 +oa
f(z)
0
—00

Ham sd dé cho nghich bién trén khoang nao dudi day?
A. (-30). B. (—0;2).  C.(0;2). D. (0;+).
Cau2. Chohamsd y=f(x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh dudi day.

}

1
———————————

Phat biéu nao sau ddy 1a ding?

A, xop =1, xp =1. B. x., =-1,x,=3.
C. x=3,x5,=-1. D. x, =1, x =-1.
Cau 3. Chohamsb y= f(x) c6 dd thi nhu hinh dusi day.
VA

Gia tri nho nhét cua ham sb da cho trén doan [—2;0] la:

A. 1. B. 4. C. 2. D. 1.



Cau4. Chohamsd y=f(x) c6 dd thi nhu hinh dudi day.
YA

1 () 1
1 1 X
-1

Y

I

Phat biéu nao sau ddy 1a ding?

A. D6 thi ham s6 ¢6 duong ti€ém cén dung x =2, duong ti€ém can ngang y =—1.

B. D6 thi ham sb ¢6 duong tiém can dimg x =—1, duong tiém can ngang y=2.

C. D6 thi ham s6 c6 dudng tiém can dimg x = —1, dudng tiém cin ngang y =—1.

D. D6 thi ham s6 c6 duong tiém can dung x = 2, dudng tiém cén ngang y=0.
Céu5. Chohamsb y= f(x) c6 dd thi nhu hinh dudi day.

VA

=y

Puong tiém can xién cta d6 thi ham sb da cho 1a duong thing
A. y=x-1. B. y=—x-1. C.y=x+1. D. y=—x+1.
Cau 6. Chohamsb y = f(x) c6 dd thi nhu hinh duéi day.

VA

1-- \
L 1 \:}.:
2\

Tam d6i xtng ctia d6 thi ham s6 c6 toa do 1a
A. (1,0). B. (-L1). C. (2-2). D. (1-1).




Céu 7. Phat biéu nio sau day la ding?

B. Véi hai vecto a, b bat ki va sb thuc &, ta co k(Zz—l;) =ka+kb.
C. Vi hai vecto Zl, b bAt ki va sd thuc k£, taco k( )

Ciu 8. Ham sd nao sau ddy nghich bién trén R ?
_x+l

C2—x
C. y=—x =2x>+x+2024. D. y=2x>-3x+2024.

Ay B. y=—x"-3x+2024.

Cau 9. Gia tri 16n nhat ciia ham sé y = (x- 3)2 -e" trén doan [2; 4] bang

A. 0. B. 4e. C.é. D. ¢*.
Céu 10. Quan sat bang bién thién va cho biét bang bién thién d6 1a ctia ham sb nao.

T —00 3 +oc
Y - -
2 +og
y \ \
o 2
x+3 x-3
2x—1 2x—1
C.y= . D. y= .
Y x+3 Y x-=3
2
Cau 11. Cho ham sé y = ZFPX¥C 5 43 thi nhu hinh vé.
x+d
y V

/
ZEaP

/1 .

Trong cac $6 a,b,c,d ¢ bao nhiéu sd c6 gia tri duong?
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.




Cau 12. Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang a . Tich vd hudng AB-AC bang
1 V3

A. a’. B. —4’. C.—a’. D. —d°.
2 2

PHAN II. Cau tric nghiém dung sai. Thi sinh tra 1i tir ciu 1 dén ciu 4. Trong mdi ¥ a), b), ¢), d) &
moi cau, thi sinh chon ding hodc sai.

Caul. Chohamsd y=f(x) xéc dinh trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

X — o0 0 1 3 + o
1'(x) — 0 + 0 — 0 +

1 m\o/ 4\0/ w

a) Him s6 y = f(x) dong bién trén mdi khoang (—oo;l) va (3;+OO).

b) S6 diém cuec tri cua ham sd dd cho 1a 3.
¢) Hims6 y = f(x) c6 gié tri nho nht bang 0.
d) Do thi ham sb khong c6 duong tiém can.
Ciu2. Chohamsd y=e"—x+3.
a) Ham s6 da cho nghich bién trén R .
b) Ham s6 da cho dat cuc dai tai x=0.
¢) D6 thi ham s6 ct truc tung tai diém c6 toa do 1a (0;4).
d) D6 thi ham s6 da cho khong di qua gdc toa do.
Céu 3. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’.
'

a) Cac vecto bé“mg véi vecto AD 1a ﬁ, B’—C’,ﬁ.
b) Cac vecto ddi cua vecto DB 1a BD, D'B’ .
¢) AB+DC=-2D'C’.
d) BB —CA=AC'.
Cau 4. Chotudién ABCD c6 AB,AC,AD d6i mdt vudng gocva AB=AC=A4AD=1.Goi M la
trung diém cta BC.
a) AB+CD=AD+CB.
b) AB-AD=AC-AD=AC-AB=1.



c)m.@:%.

d) (W, @):1200.

PHAN III. Cau tric nghiém tra 1oi ngin. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén cau 6.

Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Gia sir ham sb f(x) =x’—6x* +9x—35 dat cuc dai tai x=a va dat cuc tiéu tai x=>b. Gia tri
ctia biéu thic M = 2a —3b bang bao nhiéu?

Cho ham s§ y = €™ +5x—m voi m 1a tham s6 thyc. Véi gid tri nao cua m thi ham s6 da
cho c6 gia tri 16n nhat trén doan [O; 3] bang ¢’ ?

Cho hinh 1ap phuwong ABCD.A'B'C'D’ . Goi M, N lan luot 13 trung diém cia 4'D’ va C'D’.
Goi ¢ 1a goc gitra hai vecto MN va A'B. S6 do cua goc @ bang bao nhiéu do?

Nguoi ta giang ludi dé nudi riéng mot loai ¢4 trén mot goc hd. Biét rang ludi duge giang theo
mot duong thang tir mot vi tri trén b ngang dén mot vi tri trén bd doc va phai di qua mot cai
coc di cim san & vi tri 4. Dién tich nho nhét c6 thé giang ludi 1 bao nhiéu mét vudng, biét
rang khoang cach tir coc dén bd ngang 1a 5 m va khoang cach tir coc dén bo doc 14 12 m.

Bo \

doc 4
Khu nuéi
cd riéng

B ngang

-

2x—1 X ) ) 2 . .
ad c6 do thi la (C ) Goi [ 1a giao diém cua hai duong ti€ém cén cua (C ) ,

Cho ham s§ y =
x_

M 1a mot diém bat ki trén (C ) va tiép tuyén cla (C ) tai M cét hai tiém can tai 4, B. Biét
chu vi tam giac 4B c6 gia tri nho nhit bang a + Jb v6i a,beN . Gié tri cua biéu thic
a—b+4 bing bao nhiéu?

Co6 ba lyc cung tac dong vao mdt cai ban nhu hinh v€ dudi. Trong d6 hai lyc 171, Fz tao voi
nhau mot goc 110° va c6 d6 16n 1an luot 14 9 N va 4 N, luc E vudng goc v6i mit phing tao

boi hai luc F,, F, vacé do 1én 7 N. Do 16n hop lyc cia ba Iy trén 1a bao nhiéu Newton (lam



tron két qua dén hang don vi cua Newton)?

F,




PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HQCKi I
PHAN I. Cu tric nghiém nhiéu phwong an lya chon

Bdng dap dan
1.C 2.D 3.B 4. A 5.B 6.D
7. A 8.B 9.D 10.D 11.B 12.C

Huéng dén gidi chi tiét tirng ciu

Caul.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Dap an dung la: C

Quan sat bang bién thién, ta thiy trén khoang (0;2) , f '(x) <0, do d6 ham sb di cho nghich
bién trén khoang nay.

Pap an dung la: D

Quan sat dd thi ham s, ta théy ham sd di cho dat cuc tiéu tai diém x =1 va dat cuc dai tai diém
x=-1.

Pap an ding la: B

Can cir vao d6 thi ham s trén, ta thay min f(x)=f(-1)=-4.

Pap an ding la: A

Quan sat hinh v&, ta thay:

+ Puong thang x =2 13 tiém cén dung ctia d6 thi ham sé da cho.

+ Puong thang y =—1 1a tiém can ngang cua do thi ham sb da cho.

Ciu 5. Dap an dang la: B

Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Cau 9.

Tir d6 thi di cho, ta thdy dudng tiém can xién ciia d6 thi ham s6 14 duong thang di qua hai diém
(=1;0) va (0;—1). Do d¢, tiém can xién ctia d6 thi ham s6 da cho 1a duong thing y = -x—1.
Dap an dung la: D

Do thi ham s6 da cho nhan giao diém cua hai duong ti€ém cén lam tdm doi xung.

Giao diém nay co toa dg la (l;—l).

Dap an duang la: A

Theo 1y thuyét, ta c6: v6i hai vecto a, b bat ki va sé thuc &, ta co k(Zz —13) —ka—kb.

Dap an dung la: B

A . . 5 \ £ x+1
+ Tap xac dinh ctia ham s6 y =

5 la R\ {2} nén ham sb nay khong thé nghich bién trén R .
—Xx

+Ham sd y =—x° —3x+2024 c6 tap xac dinh 1a R.
Taco y'=-3x"—3=-3(x"+1)<0 véi moi xeR.
Do d6, ham sé nay nghich bién trén R . Vay chon dép 4n B.
+ Tuong ty, ta chimg minh dugc hai ham sé ¢ cac phuong an C va D khong nghich bién trén R
Pap an dung la: D
*Taco: y'=3(x-3)-¢" Jr(x—?))2 et =e"(x=3)-(x—1).
Khi do, trén khoang (2; 4), y'=0 khi x=3.
. y(2) =e’; y(3) =0; y(4) =e'.
N 4
Tu d6 suy ra IE%;y=y(4)=e :



Cau 10. Pap an dung la: D

Tir bang bién thién, ta thay:
+) lim y = —o0; lim y =+, do d6 dudong thrfmg x =3 1a ti€ém can dang ctua dd thi ham s6 da
x—3"

x—3"
cho;
+) lim y=2; lim y =2, do d6 duong thing y =2 1a tiém can ngang cta dd thi ham s di cho.

X—>-0

Trong cac ham so da cho & cac phuong an, chi ham so6 ¢ phuong 4n D théa man.

Cau 11. Pap an dung la: B

Do @06 thi c6 tiém can dung la x=2 nén d <0.
. .2 , X 1e s . ~ C
Giao diém cua do6 thi va truc tung c6 tung do E <0=c>0.
H¢ s0 gbc cua ti€ém can xién 1a a. Mat khéc, tir hinh v hé s0 goc cia tiém can xién 1a duwong nén
a>0.

ax® +2adx +bd —c

> va hai diém cuc tri cia ham so0 c6 gia tri duong.
(x +d )

Laico y' =

Suy ra xlxz:bd—_c>0:>bd—c>0:>bd>c:>b<0.
a

Vay c6 2 s0 co gia tri duong trong cac so a,b,c,d .

Cau 12. Pap an dung la: C

Vi ABCD la tt dién déu canh a nén ABC 1a tam giac déu canh a.
Do do, AB-AC = |TB||E|COS(ZB,TC)

=|ﬁ|-|ﬁ’|-cosl§4\C :a-a-cos60°:la2.
2

PHAN II Ciu tric nghi¢m ding sai

Caul.

Cau 2.

a) S, b) b, ¢)b, d) b.

Huwong din gidi

— Quan sat bang bién thién, ta thiy ham s6 da cho dong bién trén mdi khoang (O;l) va (3; + oo)
, do do y a) sai.

(132

tai

~Taco f'(x) d6i dau tir “~” sang “+” tai cac diém x=0, x =3 va d6i déu tir “+” sang
diém x=1. Vay hamsb y = f(x) c6 3 diém cyc tri nén y b) ding.
—Hams6 y = f(x) c6 gi4 tri nhd nhat bang 0 tai x=0 va x=3 nény c) ding.

—Hamsé y = f(x) xéc dinh trén R va lim f(x)=-0 nén do thi ham s6 nay khong c6 dudng

x—>to0
tiém can. Vay y d) ding.
a) S, b) S, c)b, d) b.
Huwéng din gidi
Xéthamsb y=e* —x+3.
— Tap xac dinh ciaham s61a R .
—Tacod y'=e"—1; y'=0 khi x=0.

Bang bién thién ctia ham s6 nhu sau:



Cau 3.

Cau 4.

x — 0 + o0
Y - 0 +
+ o0 + o0
y
4

— Ham s nghich bién trén khoang (—o0;0) va dong bién trén khoang (0;+00). Do dé, ¥ a) sai.

— Ham sb da cho dat cyc tiéu tai x =0 va khong co cuc dai. Do do, ¥ b) sai.

~Véi x=0,tacé y=e’—0+3=4 néndd thi ham sé cit truc tung tai diém (0;4).
Tir d6 suy ra d6 thi ham sé di cho khong di qua gdc toa do.

Viay y c) vay d) dung.

a)b, b) S, ¢)S, d) b.

Huwéng din gidi

A B

— Vi ABCD.A'B'C'D' 1a hinh hop nén cac mat ctia hinh hdp nay la hinh binh hanh.
Do do, E:ﬁzﬁzm.VéyYa)dﬁng.

—Tacd DB=-BD vi DB=D'B'=-B'D’.

Vay cac vecto ddi cua vecto DB 1a BD, B'D' . Do d6 v b) sai.

—Vi AB=DC=D'C’' nén AB+DC=D'C'+D'C'=2D'C".

Vay y ¢) sai.

Vay y d) dung.

a)b, b) S, ¢) S, d) b.
Huéng dén gidi

— Theo quy tic ba diém, ta co:

—_— . —

—Do AB,AC, AD d6i mot vuong gbéc nén ta co: AB-AD=AC-AD= AC-AB=0.
Vay y) b sai.
Vi AB=1nén 4B =1. Vi M 1a trung diém cua BC nén ta co:

AM - BD =~ (4B + AC)-( 4D - 48)



:%(E-E—EHZJ-E—Z\E)
—1(0—1+0—0)——l Vay y ¢) sai
5 5 Vayy ~

1

— Ta tinh duoc AM-% BD =42, suy ra COS(W E |jj\]\;[| f;?)| \/:2\/_ —%.

Vay (A_AZ, EB) =120°. Do d6, ¥ d) dung.
PHAN III. Cau tric nghiém tra 1oi ngin
Cau 1. Huéng déin gidi
Ta co f( ) 3x* —12x+49; f( ) 0< x=1 hoac x=3.

Bang bién thién ctia ham s6 nhu sau:

L |—oo 1 3 +oo
f(z) + 0 - 0 +
-1 o0
fw)

Vay ham s6 dat cuc dai tai x =1 va dat cuc tiéu tai x =3 nén suyraa=1,b=3.
Khi 46, M =2a-3b=2-1-3-3=-7. Pdp so: 7.
Cau 2. Hudng din gidi

x+2

Tacd y'=e""+5>0 voimoi xeR.

Do d6, ham s y =e*** +5x—m dong bién trén R nén ham sb nay ciing dong bién trén [O; 3].
3+2 5

Suy ra r[régi(y=y(3)=e +5-3-m=e +15-m.

Theo bai ra: r[ré%i(y:y(?;):es o +15-m=e o m=15. Ddp s6: 15.

Cau 3. Hudng din gidi

B’ /
r

B e
Vi M, N lan luot 1a trung diém ciia 4'D’ va C'D’ néntasuyra MN// A'C".
Do do, (MN, A'B)=(4'C', AB)=C4'B.
Vi ABCD.A'B'C'D’ 1a hinh 1ap phuwong nén tam giac C'4'B 1a tam giac déu.



Suy ra C'A'B = 60°. Vay ¢ =60°. Pdp sé: 60 .
Cau 4. Hudng din gidi

B

D c
K

Ta md hinh hoa bai toan da cho nhu hinh trén véi H, K 1an luot 1 hinh chiéu cia 4 1én bd doc
BD vabongang CD. Khi do, theo bairaco AH =12 m, AK =5 m.

Suyra DK = AH =12 m, DH = AK =5 m.

bit BH =x (m,x>0).

Tacd AH// BC, AK // DH nén BH = B4 = DK.
HD AC KC
Suy ra KC=HD.DK=5.12=@ (m).
BH X X

Dién tich khu nuoi ca riéng la:

S=%BD-DC=%(x+5)(@+12]=6x+@+60 (m?).
X

x
a1 £ 150 .
Xétham s0 S(x)=6x+—+60 voi x €(0;+0).
x
2
Ta co S'(x):6—1520 _ b _2150 . Trén khoang (0;+), §'(x)=0< x=5.
x x

Bang bién thién ctia ham s6 S(x) trén khodng (0;+00) nhu sau:

X 0 5 +00
S'(x) - 0 +

+00 400

120

Tir bing bién thién, ta co min (x) =120 ta x=5.

Vay dién tich nho nhat co thé giang dudi 1a 120 m?.
Ngodi ra, ta cé thé ding bat ddng thirc:

S:6x+@+6022,/6x-@+602120.
x X

Dau “=" xay ra khi v chi khi 6x :@@ x=5¢€(0;+). Ddp sé: 120.
x

Cau 5. Hudng din gidi



Cau 6.

Tép x4c dinh ciia ham s6 la R\{1}.

Ta co y':( ? . Gid st M (x,;1,)€(C), (x,#1) suy ra tiép tuyén cta (C) tai M ¢6
x—1
2x,—1
phuong trinh 13 y = ~(x—x,)+ Al
(x,-1) x, —1
« q- 2x—1 . 2x— N N 2 N N , 5
Vi lim = +o0; lim T —oo nén dudng thang x =1 1a ti€ém can ding cua (C )
x—1" X — x>l xX—
g 2x—1 . 2x-1 n \ 2 \ A A ,
Vi lim T 2; lim T 2 nén duong thang y =2 la tiém can ngang cua (C )
X400y — X—>—0 X —

Suyra I(1; 2).

biém 4 [1; XOJ la giao diém cua ti€ém can ding va tiép tuyén, diém B (2x0 -1 2) la giao diém
Xy —

cta tiém can ngang va tiép tuyen.
Ta c6 chu vi cua tam gidc /4B bang:

2 2
IA+IB+ AB=—+2|x, = 1|+ [4(x, 1) + .
|xo —1| |x0 | \/ (xo ) (xo —1)2

Ap dung bit déng thitc AM-GM, ta c6 IA+ B+ AB> 234 +/4-2 =4++/8 .

Dang thirc xdy ra khi |xO —1| =1< x, =0 hodc x,=2.

Vay chu vi tam gidc I4AB dat gia tri nho nhét bang 4 + V8 khi M (0;1) hodac M (2;3).
Suyra a=4,h=8nén a-b+4=0. Ddp s6: 0.

Hudng dan gidi

Theo dé bai, ta c6 hinh vé sau:

C

Tacoé AOB :(@,ﬁ') =(E,E) =110°. Suy ra OAD =70°.

Ap dung dinh 1y cosin trong tam giac OAD, ta co:

OD* = O4* + AD* =204 AD -cos OAD = 9* +4* —2.9-4-c0s 70° = 97 — 72 cos 70°.
Vi OC L (OBDA) nén OC L OD. Suy ra ODEC 1a hinh chit nhat.

Do d6, tam gidc OCE vudng tai C nén



OE*=0C*+EC?*=7*+97-72¢0s70°=146—72cos 70° .
Suy ra OE =+/146—72c0s70° ~11.

Vay d6 10n ciia hop lyc cia ba luc da cho biang khoang 11 N. Pdp sé: 11.
HET




PE KIEM TRA GIUA HOC KY I - MON TOAN — LOP 12 - BQ SACH
PE SO 3
PHAN I. Céu tric nghiém nhiéu phwong an lya chon. Thi sinh tra 16 tir cdu 1 dén céu 12. Mdi ciu
hoi thi sinh chi chon mot phuong an.

Ciu 1. Chohamsd y= £ (x) lién tyc trén R va co dd thi nhu sau:
Y,

[

Phat biéu nao dudi day 1a dung?

A. Ham s6 da cho dong bién trén khodng (-1;1).

B. Ham sb d3 cho ddng bién trén mdi khoang (—o0;—=2) va (2;+0).
C. Ham s6 da cho nghich bién trén khodng (0;1).

D. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (-1;1).

Ciu2. Chohamsd y=f (x) xac dinh va lién tyuc trén [-2;3] va c6 bang xét dau nhu sau:

x —2 0 1 3
f'(x) L R
Ham s6 d3 cho dat cuc dai tai diém
A x=-2. B. x=0. C.x=1. D. x=3.
Cau 3. Chohamsb y= f(x) lién tuc va c6 bang bién thién trén doan [~1;3] nhu hinh dudi day.
X -1 0 2 3
V' + 0 - 0 +
S5
\ 4
y /
|
0

Goi M 1 gia tri 16n nhat cia ham s6 y = f (x) trén doan [—1; 3]. Ménh dé nao trong cac
ménh dé sau day 1a dung?
A M=f(-1). BM=f(3). C.M=f(2). D.M=f(0).



Ciu4. Chohamsd y= f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

X —o0 2 +0
/() + +
+a0 —1
-1 e

Puong ti€ém can ding, tiém can ngang cua dd thi ham sb d3 cho 1an luot 1a:
A.x=2, y=-1. B. x=-1, y=2.
C.x=-1, y=-1. D.x=2, y=1.

Cau 5. Tiém can xién cta d0 thi ham sé y =2x+1 _il 1a duong thing
X+

A. y=2x. B. y=2x-1. C.y=2x+1. D.y=x+1.

Chu 6. Chohamsd y = f(x) c6 dd thi nhu hinh dudi day.
VA

=Y

Tam doi xting cia do thi ham so6 c6 toa do la

A. (1,0). B. (-L1). C. (-1-2). D. (-1;0).
Céau 7. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'.
D' -

A B
Khiang dinh nao sau day 1 sai?
A. AD=A'D'. B. AD=BC. C.BC=A4D. D.BC=-AD.

2
£ X+ . A .
Cau8. Hamso y= X ox+9 nghich bién trén khodng nao trong cac khoang dudi day?
x f—

A. (-2;4). B. (-2:1). C.(-2;+®). D.(4+x).



Cau 9. Gia tri 10n nhat cia ham s y =x’ —3x+5 trén doan [0; 2] bang
A. 0. B. 3. C.5. D. 7.
Ciu 10. Puong cong trong hinh duéi 1a d thi ciia ham s6 nio trong bon ham s6 sau day?

Y

A y=x —4dx+1. B. y=x"+3x" +1.
C.y=x—4x-1. D. y=—x +4x+1.

. +
Cau 11. Cho ham sé y = &*2
cx +

c6 dd thi nhu hinh vé& dudi day.

Y

Khing dinh nao sau day 1a dung?
A.a>0b>0,c>0,d<0. B.a>0,b<0,c>0,d<0.
C.a>0,b<0,c<0,d>0. D.a>0b>0,c<0,d>0.

Céu 12. Cho tir dién ABCD. Goi M va P lan luot 13 trung diém cta cac canh 4B va CD. Pat
AB=b,AC=c,AD=d.. Khang dinh nao sau day la ding?

A MP=—(c+d+B). B. MP=(d+b-c).
C. MP=_(c+b-d). D. MP=_(c+d-b).

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Thi sinh tra 15i tir cau 1 dén ciu 4. Trong mdi ¥ a), b), ¢), d) &
mdi cau, thi sinh chon dung hoic sai.
; ax> +bx+c ) A -
Caul. Ciul.Chohamsd y=f(x)=————— (v6i a#0) c6 do thi la dudng cong nhu hinh
x+n
dudi day.



Cau 2.

Cau 4.

._--
=Y

a) Ham s da cho nghich bién trén R\ {-2}.

b) Ham sb da cho dat cuc dai tai x =—3; dat cuc tiéu tai x=—1.
¢) Tiém can dung cua dd thi ham s da cho 1a duong thang y =-2.
2
d) Cong thirc xac dinh ham sé di cho 13 y = L};—H
X+
Cho ham sb :f(x) =x’ =3x*—9x+5.
a) Ham s da cho dong bién trén mdi khodng (—o0;—1) va (3;+00).
b) Gia tri cuc dai ciia ham s6 dd cho 1a —1.
¢) D6 thi ham s da cho di qua céc diém (0;5), (1;-6),(-1;-10).
d) Puong thang y =-22 cat d6 thi ham s6 di cho tai 3 diém phan biét.

. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh binh hanh tdim O. G 13 diém théa man

GS+GA+GB+GC+GD =0.Khi do:

B C
a) AB+BC+CD+DA=SO0. b) OA+OB+0C+0D=0.
¢) SB+SD =SA+SC. d) GS =30G.
Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a . Khi dé:
A’ D'
1
1
B i CJ’
:
1
1
Al --4D




a) BB—-DB=BD.
b) BA+BC+BB =BD.
¢) |[BC—BA+C'd|=2a.

2
N

d) Voi M, N lan luot 13 trung diém cua AD, BB’ thi cos (m, TC') =

PHAN III. Céu tric nghiém tra 1oi ngin. Thi sinh tra 10i tir cau 1 dén cau 6.

Cau 1.
Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cho a #0,b*> —3ac>0.Ham sd y=ax’ +bx* +cx+d co tit ca bao nhiéu diém cuc tri?
Cho ham s6 f(x)=m~x—1 véi m 1a tham s6 thuc. Goi m,,m, 14 hai gia tri cia m thoa
man 1{1211r]1f(x) + 1%131? f(x)=m’-10.Gia tri cua biéu thirc m, +m, bang bao nhiéu?

) 2;5

Cho hinh hép ABCD.A'B'C’'D' . Tim gia tri thuc cua & thoa man dang thirc
Z,’+B—A’+k(ﬁ+@):6.

Mot ngudi dan ong mudn chéo thuyén & vi tri 4 t6i diém B vé phia ha luu bo dbi dién, cang
nhanh cang tdt, trén mot bo song thang rong 3 km (nhu hinh v&). Anh c6 thé chéo thuyén cia
minh truc tiép qua song dé dén C va sau d6 chay dén B, hay c6 thé chéo tryc tiép dén B,
hodc anh ta c6 thé chéo thuyén dén mot diém D gitra C va B va sau d6 chay dén B . Biét
anh 4y co thé chéo thuyén 6 km/h, chay 8 km/h va quing dudng BC =8 km. Biét toc d6 cua
dong nudce 1a khong dang ké so vai toe do chéo thuyén cta ngudi dan ong. Khoang thoi gian

ngan nhat dé ngudi dan 6ng dén B 1a bao nhiéu gid (1am tron két qua dén hang phan mudi)?
I '

Aakmi

C—Jr

Cho m6t tam nhom hinh vudng canh 12 cm, ngudi ta cit & bén goc boén hinh vudng bang
nhau, mdi hinh vudng c6 canh bang x (cm), roi gap tim nhom lai dé dwgc mot cai hop co
dang hinh hop chir nhat khong c6 nip (tham khao hinh v&).

Jzem

12 ¢cm

X

Gié tri cia x bang bao nhiéu centimét dé thé tich ctia khdi hop d6 1a 16n nhét?
Mot chiée dén tron dugc treo song song voi mat phang nam ngang boi ba soi ddy khong dan
xuat phat tor diém O trén tran nha va lan lugt budc vao ba diém 4, B,C trén dén tron sao cho

cac luc cang Fl, E,E 1an luot trén mdi day OA4,0B,0C do6i mot vudng goc voi nhau va



|ﬁ| = |Fz| = |F3| =15 (N) (nhu hinh v&). Trong lugng cua chiéc dén tron d6 1a bao nhiéu Newton

(1am tron két qua dén hang don vi)?




PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HQCKi I

PHAN I. Céu tric nghiém nhiéu phwong an lya chon

Bang dap dan

1.C 2.B 3.D 4. A 5.C 6.D
7.D 8.B 9.D 10.,A | 11.B | 12.D

Huéng dén gidi chi tiét tirng cdu

Caul.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau7

Cau 8.

Dap an dung la: C

Tir db thi ta thay:

+ Ham sb da cho dong bién trén mdi khoang (=1;0) va (I;+00);

+ Ham s di cho nghich bién trén mdi khoang (—o0;—1) va (0;1).

Dap an dung la: B

Dua vao bang xét déu, ta thdy f’(x) doi dau tir duong sang 4m khi qua diém x =0 nén ham s6
da cho dat cuc dai tai diém x=0.

Dap an dung la: D

Ttir bang bién thién, ta thly M = r[l_llfcg](f(x) = f(0)=5.

Dap an dung la: A
Quan sat bang bién thién, ta thiy:

+) lim f(x) =+0; lim f(x)=—00. Do d¢, duong thdng x =2 1a tiém cén ding cuia d6 thi ham
x—2" x—2"

sO da cho.

+) lim f(x)=-1; lim f(x)=-1.Do d¢, dudng thing y =1 la tiém cin ngang cua dd thi ham

X—>—00
sO da cho.

Dap an dung la: C

Taco lim [ y—(2x+1)]= lim (—ij=o; lim [ y—(2x+1)] = lim (—i)=o.

x>0 el x4l X—o0 o x41
Do d6, duong thiang y =2x+1 13 tiém can xién ctia do thi ham s6 d cho.
Pap an dung la: D
Do thi ham sb da cho nhan giao diém cua hai duong ti¢m can lam tam ddi xung.

Giao diém nay c6 toa d¢ 1a (-1;0).

. Pap an diang la: D

Vi ABCD.A'B'C'D' 1a hinh hop néntacé AD=BC=B'C'=A'D'.
Dap an dang la: B



TXD ctia ham s6 1a R\{1}.

(2x—1)(x—1)—(x2 —x+9) _ X =2x-8

; ¥'=0 khi x=-2 hodc x=4.
(x—1)2 (x—1)2 Y

Taco: y' =

Béng xét dau:

X ‘ —o0 -2 1 4 +0

y' ‘ + 0 — H — 0 +

Véy ham s6 da cho ddng bién trén céc khodng (—o0;—2) va (4;+0), nghich bién trén cac khoang
(-2:1) va (L;4).
Cau 9. Pap an ding la: D
* Ta c6: y'=3x" 3. Khi do, trén khoang (0; 2), y'=0 khi x=1.
i y(O) =35; y(l) =3; y(2) =7.
Tir 6 suy ra I[rolg?y =y(2) =7.
Cau 10. Pap an dung la: A
Dua vao d thi ham sd ta théy:
Do thi ham s6 cit truc tung tai diém c6 toa d¢ (0;d) v6i d >0 nén ta loai dép 4n C.

lim y =+, suy ra h¢ s a >0 nén ta loai dap an D.

X—>+00
Mt khac ham s6 dat cyec tri tai hai diém x,,x,, dua vao hinh v€ ta thdy x,,x, trdi dau nén dap

an ta loai dap an B va chon A.

Cau 11. Pap an dung la: B

X . ax+b A d ... . a s ad
Do thi ham so y = co tiém can dirng: x =—— va tiém can ngang: y =—, quan sat do thi
cx+d c c
d
. c >0 cd <0
ta thay: = .
a ac>0
—>0
c
ax+b N P a2 ,
Do thihamsd y = cat truc Ox tai diem (—b;OJ, cat truc Oy tai diém (O;EJ , quan sat
cx+ a d
-b
—>0
X B a ab<0
do thi ta thay:
b bd >0
—>0
d



V6ia>0=>b<0;,c>0,d <0.

Véi a<0=5b>0;¢<0;d >0.

Do d6 a>0,b<0,c>0,d <0.
Cau 12. Pap an dung la: D

— 1 —

AM =—AB
Vi M, P lan luot 1a trung diém cua cac canh AB, CD nén L 12 -
AP = E(AC +4D)

Theo quy tic hiéu, ta co:

MP = 4P~ AM = (4C + 4D)~~ 4B = (4C + 4D~ AB)=—(c+d -5)
PHAN II. Cau tric nghiém ding sai
Caul.a)S, b) b, c) S, d) b.
Huéng dén gidi

— Quan st hinh v&, ta thay:

Ham s6 da cho co tap xac dinh 1a R\ {-2}.

Trén cac khoang (—o0;-3) va (—1;+), d thi ham s di 1én tir trai qua phai nén ham sé d cho

ddng bién trén mdi khoang nay.

Trén céc khoang (-3;-2) va (-2;—1), dd thi ham s6 di xudng tir trdi qua phdi nén ham sb da

cho nghich bién trén mdi khoang nay.

Vay y) a sai.

— Ham sb d3 cho dat cuc dai tai x=-3; dat cuc tiéu tai x=—1, do do v b) dung.

— Tiém c4n ding cia do thi ham sb da cho 1a dudng thing x =-2, do d6 ¥ ¢) sai.

3 ax* +bx+c

— Vi x =-2 la tiém cén diing nén n:2.Khidé,y=f(x) 5
X+



Cau 2.

2 —
o +4ax+22b €. V=0 ax* +4ax+2b—c=0 (¥).
(x+2)

Taco y'=

x =—1 1a mot nghiém cua phuong trinh (*), do d6 —3a+2b—-c=0.

Cac diém (-11), (-3;-3) thudc dd thi ham s6 da cho nén toa do cac diém nay théa man ham

B ax* +bx+c
O y=f(x)=—""
Y f() x+2
-3a+2b-c=0 a=1
Khi d¢, ta c6 hé phuong trinh sau: Ja—b+c =1 <3b=3.
—9a+3b—c=-3 c=3

2
Vay cong thire xac dinh ham s6 da cho 1a y = Lx;?’ Do d6, y) d dung.
X+
a)b, b) S, c)S, d) S.
Huéng dén gidi

Xéthamsd y = f(x)=x"-3x"—9x+5.
— Tap xac dinh ciahams61a R .
—~Tacéd y'=3x"-6x-9; ' =0 khi x=-1 hodc x=3.

Bang bién thién ctia ham so nhu sau:

2 |—eo -1 3 +00
f'(x) + 0 — 0 -+
10 +0o
flz)
. 92

— Ham s6 dong bién trén mdi khoang (—o0;—1) va (3;+00) ; nghich bién trén khodng (-1;3). Do
do, y a) dung.

— Ham sd d3 cho dat cuc tiéu tai x =3, Yor =—22; dat cyc dai tai x=-1,y., =10. Do do, y b)
sai.

—Vé6i x=0 thi y=5;véi x=1thi y=-6;voi x=-1 thi y=10.

Do d6, do thi ham s6 da cho di qua céc diém (0;5), (1,-6),(-110).

Do do, y ¢) sai.

— Tir bang bién thién ta suy ra duong thing y =—22 cét db thi ham sb da cho tai 2 diém phan
biét. Do do, y d) sai.

Ciu3.a)S, b) D, 0D, d)S.



Cau 4.

Huéng dén gidi

—Tacd: AB+BC+CD+DA=A44=0 nén y a) sai.
— Vi O 1a tdm hinh binh hanh ABCD nén O 1a trung diém ciia AC va BD.

Vay y b) dung.

_ "~ ,dodo6 SB+SD=SA4+SC nén y ¢) dung.

| SB+SD =250
—Taco .
{SA+SC:2SO

~Tacd GS+GA+GB+GC+GD =0
&GS +(GO+04)+(GO+ 0B)+(GO +0C) +(GO +0D) =0

& GS+4GO+(04+0B+0C+0D)=0
& GS+4G0=0 < GS =40G .
Viy y d) sai.
a) b, b) S, ¢S, d) b.
Huéng dén gidi
—Taco: ﬁ—ﬁzﬁ+@=ﬁ).Dodé,9a)dﬁng.
— Theo quy tic hinh hop, ta co: ﬂ+R+B—B':@¢E.VQy}'Ib) sai.
~Tacé: BC—BA+C'A=AC+C'A=C'A+AC=C'C.

Do ds, [BC - B+ 7| -

=CC'=a.Vayy c) sai.



A’ D’

2
Suy ra MV =(E+%B—B’—%Ej

— 4B %ﬁz +%ZBZ +AB~BB'—AB-AD—%B‘B"’~ZB

=a’ Jrla2 +la2+0—0—l~023a2.
4 4
Do do, MN2 :Wz ziaz, suy ra |MN|=&.
2 N

Theo quy tic hinh hop, ta cé: AC'= AB+AD+ AA'.
Khi o, 4C"- VN = (48 + 4D + 47 )-{ 48+ 55 -1 4D |
NGO TS [P (N —
=AB +—AB-BB'—— AB-AD+ AD-AB+—AD-BB'—— AD
2 2 2 2
7 s 77 e Lo o
+AA -AB+§AA -BB _EAA -AD
-_—2 ] —2 11— —
=AB ——AD +—AA'- BB’
2 2
=a’ —la2+la2:a2.
2 2

MNAC o
“v]lac]

Vay cos (MN, A—CT') . Do d6, y d) dung.

B 5 3
2

PHAN III. Cu tric nghiém tra 16i ngin

Cau 1. Huéng din gidi

Tacd y' =3ax’ +2bx+c; y' =0 3ax’> +2bx+c=0.



Vi Al = b* —3ac >0 nén phuong trinh 3" =0 c6 hai nghiém phan biét x,,x, (gia st x, <x,).
Khi 6, v6i ca hai trudng hop a >0 va a <0 ham sb da cho déu c6 2 diém cuc tri.
Ddp sé: 2.

Céu 2. Hudng dan gidi

Véimoi xe[2;5], taco: f'(x)= =

- Wx-1
Ta thiy d4u ctia dao ham f"(x) phu thudc vao déu cta tham sb m .
Véimoi m#0 thi f(x) don diéu trén [2;5].

Suy ra 1{1214i5r]1f(x)+maxf(x)=f(2)+f(5)=m+2m=3m.

[2:5]
Theo bai ra, ta c6: m> —10=3m < m* -3m—-10=0< m=-2 hoic m=5.
Vay m, +m, =3. Ddp sé: 3.

Cau 3. Hudng din gidi

_ s

DB+CD=CD+DB=CB=D'Ad=-AD'.
Khi d6, 4C+BA'+k(DB+C'D)=0

<:>A—D’+k-(—ﬁ)=5

& (1-k)AD'=0 < k=1. Ddp s6: 1.

Cau 4. Hudng din gidi

0




Pit CD =x (km, x >0). Quing duong chay bd DB =8—x (km) va quing dudng chéo thuyén

AD =~9+x* (km).

R& rang x phai thoa mén diéu kién 0 < x<8.

+x?

Khi 6, thoi gian chéo thuyén 1a (gi®) va thoi gian chay bo 1a 8_7’6 (gi0).

Tong thoi gian ma nguoi dan 6ng can co la:

2
T(x)= 9+x +8—x

6 2 ,xe[0;8].

X

1 9
Tacod: T'(x)=————=——. Trén khoang (0;8), T'(x)=0< x=—.
()= (0:8). 7(x) -
3 9 7 73
T'(0)=—;T| —= |=1+—;T(8)=——.
0)=357( 5 |14 57 (8) =

Do d6, minT (x)=T 2 :1+ﬂ.
[0:8] 8

V7
NG

Vay thoi gian ngan nhat ma ngudi dan 6ng can ding 13 1+ < ~ 1,3 (giod) va di bang cach chéo

A 4 < R , A 5 9 AN r A A + R , A
thuyén dén diém D cach C mot khoang — km r6i tir d6 chay bd dén diém B . Pdp so: 1,3.

J7
Cau 5. Huéng din gidi
Ta thay d6 dai x (cm) cua canh hinh vudng bi cat phai thoa méan diéu kién 0 < x <6.
Khi @6, thé tich cta khéi hop 1a:
V(x)=x(12-2x) =4(x' ~12x* +36x) v6i 0<x<6.
Ta co: V'(x)=4(3x" —24x+36), V'(x) =0 x=2 hogic x=6.

Bang bién thién ctia ham s6 ¥ (x) nhu sau:

X 0 2 6
V'(x) + 0 -
128

Cian cr vao bang bién thién, ta thdy trén khodng (0;6), ham sb V' (x) dat gia tri 16n nhét bang

128 tai x =2. Vay dé khi hop tao thanh c6 thé tich 16n nhat thi x =2 (cm). Pdp so: 2.
Cau 6. Huéng din gidi



Goi 4,B,,C, lan lugt 1a cic diém sao cho O—Alzfl, O—BI:FZ,O—C;:E. Liy cic diém

D, Al, B/, D/ sao cho O4,D,B,.C,A/D{B/ 1a hinh hop nhu hinh dudi day.

Theo quy téc hinh hop, ta c6: O4, + OB, +OC, = OD; .

Mat khéc, do céc luc cang E,E,E doi mot vudng goc va |f1| = |F2| = |I73| =15 (N) nén hinh hop
OA.D,B,.C,A\D|B/ c¢6ba canh O4,,0B,,0C, d6i mot vudng goc va bang nhau.

Do d6, hinh hop O4,D,B,.C,A/D|B] 14 hinh 1ap phuong c6 d6 dai canh bang 15.

Suy ra d6 dai duong chéo cua hinh 1ap phuong d6 bang 1543 .

Do chiéc dén & vi tri can bfmg nén ]71 + 172 + 1?; =P ,0do P la trong luc tac dung Ién chiéc dén.

=153 =26 (N).

Vay trong luong ciia chiéc dén 1a |13| = |O—Dl'

Ddp so: 26 .




PE KIEM TRA GIUA HOC KY I - MON TOAN — LOP 12 - BQ SACH
PE SO 4
PHAN 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh tra 10 tir cau 1 dén cau 12. Mbi cau
hoi thi sinh chi chon mgt phuong an.

Caul. Chohamsd y=f(x) liéntyc trén R va cé bang bién thién nhu sau:

a —00 -2 0 400
f'(z) + 0 - 0 +
6 +00
@ T~
—_00 2

Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao trong cac khoang duéi day?

A. (—oo;2). B. (—2;+oo). C. (0;+oo). D. (—2;0).
Chu2. Chohamsd y=f(x) liéntyc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:
r |—00 -2 0 +00
f(x) + 0 - 0 +
6 +00
() _— \ -

Gia tri cuc tiéu ciia ham sd da cho 1a
A, 2. B. 0. C.2. D. 6.
Ciu 3. Chohamsd y=f (x) lién tyc trén doan [—1;3] va co d6 thi nhu hinh dudi day.

Phat biéu nao sau ddy 1a ding?
A. Ham sd di cho khong c6 gid tri 16n nhat va gia tri nho nhat trén doan [-1;3].

B. Gia tri 16n nhit ctia ham s6 da cho trén doan [—1;3] bang 3.
C. Gi4 tr 16n nhat cua ham s6 da cho trén doan [-1;3] bang 2.

D. Ham s6 da cho dat gia tri 16n nhét tai x=0.



Cau4. Chohamsd y=f(x) c6 dd thi nhu hinh dudi day.
y

Phat piéu nao sau day la dung?

A. D6 thi ham s6 da cho c¢6 duong tiém cén dung x = -1, dudng tiém can ngang y=0.
B. D6 thi ham sb da cho c6 duong tiém can ding x = —1, duong tiém cin ngang y =—1.
C. Do thi ham s da cho ¢6 duong tiém can dimg x =0, dudng tiém cén ngang y =0.

D. B6 thi ham s6 di cho c6 dudng tiém can ding x =0, dudng tiém can ngang y = —1.

A * A A A 5 A . \ A 1 0 \ \ M
Cau 5. Tiém can xién cia d6 thi ham s6 y=x+4— la duong thang

x+2
A. y=x+4. B. y=x+2. C.y=—x-4. D.y=—x-2.

Céu 6. Chohamsb y = f(x) c6 do thi nhu hinh dudi day.

[ Ep———

o
\

Tam doi xting cia do thi ham so c6 toa d6 la

0

A. (2;2). B. (-2;-2). C. (-22). D. (2;-2).
Céau 7. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’.
D C
1 B
J T .
o B’

Téng AB+ AD + AA' bang vecto nao sau day?
A. AC. B. AC'. C. AC'. D. AC.



Cau8. Chohamsd y=x ~ L Phét bidu nao sau day 1a sai?
X

A. Ham s6 da cho c6 tap xé4c dinh 1a R\{0}.

B. Ham s6 da cho nghich bién trén R .

C. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—;0).

D. Ham s6 da cho dong bién trén khodng (0;+0).
2

A c, . , L . \ e x +3
Cau 9. Gia tri nhé nhat cua ham s y =
x f—

trén doan [2; 4] bang

A. 3. B.?. C.6. D. 7.

Céu 10. Puong cong trong hinh dudi 1a d6 thi ciia ham sb nao trong bén ham sb sau day?
Y

I

1 -2 2x—1 -
A.y:i. B.y:x C.y= Al D.y:x 3.

x—1 xX— x—1 x—2

Céu 11. Cho ham s& y = ax® +bx* + cx+d ¢6 d6 thi nhu hinh v& dudi day.
.1..

Khang dinh nao sau day la dung?
A.a>0b>0,c>0,d>0. B.a>0,b<0,c>0,d<0.
C.a>0,b>0,c<0,d>0. D.a>0,b<0,c<0,d >0.

I;| =3;
Chon khang dinh dang trong cac khang dinh sau.

Cau 12. Cho hai vecto Zz, b thoa man: |a| =4;

Zz—l;| =4.Goi a la géc gitra hai vecto a,b.

A. cosa:% B. o =30°. C. cosazé. D. a =60°.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Thi sinh tra 15i tir ciu 1 dén ciu 4. Trong mdi ¥ a), b), ¢), d) &
mdi cau, thi sinh chon ding hodc sai.



Cau 1.

Cau 2.

Cau 4.

Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh, lién tyc trén R va c6 bang bién thién sau:

T —00 0 1 400
y + 0 - 0 +
0 +00
Y / \ /
-2 -1

a) Ham s6 da cho dong bién trén (—1;+00).
b) Ham sb da cho dat cuc dai tai x =0 dat cuc tiéu tai x=1.
¢) Gia tri nho nhat ctia ham sé d cho bang —2.

d) Phuong trinh f(x) = —% c6 1 nghiém.

2
Cho ham s y:f(x):ﬂ.
x+1
a) Ham sb da cho nghich bién trén timg khoang (—3;—1) va (—l;l) .
b) Gia tri cuc tiéu ctiia ham sd da cho 1a 2.
c) Do thi ham sb da cho ¢6 tiém can ding 1a duong thfmg x =-1, tiém can xién la duong
thang y =x+3.

d) Bo thi ham sb y = f (x) di qua 6 diém co toa do nguyén.

. Cho hinh lang tru tam giac ABC.A'B'C’' (tham khao hinh v¢). Khi d6:

A B’

C
a) BA+A'C'=BC.

b) AB+AA'+B'C' = AC'.

o) (BC.44')=(BC.BF) = (BC.CC).
d) B'C-BA=|B'C| Zﬁ|-cosA/'C§'.
Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 tat ca cac canh déu bang a va
ABC = A'AB = A'AD = 60° . Khi do:

Al




a) |A_B'|=|%|=a. b) A4 - AB =d>.

0) |W+D'C'=aﬁ. d) A4 -AC=a’.

PHAN III. Céu tric nghiém tra 1oi ngan. Thi sinh tra 1oi tir cau 1 dén cau 6.

Caul.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

X+m A X
———— dong bicn

Co tat ca bao nhiéu gia tri nguyén duong ctia tham sé m dé ham sd y =
x+2024

trén ting khodng xac dinh ctia n6?

. Goi M va m lanluot 1a gia tri 16n nhét va gia tri nho nhét ctia ham sb

y=2cos’ x —%cos2 x+3cosx +% . Gia tri ctia biéu thire 3M —2m bang bao nhiéu?

Cho hinh chop S.ABC c6 SA = Zz, SB = l;, SC =¢ va cac diém M, N lan luot 1a trung diém
cuia cac canh AB,SC . Cac diém P,O nam trén cac duong thfmg SA,BN sao cho PQ//CM .

. g 0 R X -~ -7 = m - > - ,. m r
Khi biéu dién vecto PQ theo ba vecto a,b,c, ta dugc: PQ:——a—£b+—c (voi —,£,—
n q z noq z
N L VAL A Ae o T R L VN S .
la cac phan so toi gian va m,n, p,q,r,z € 7). Gia tri cua biéu thirc —+-—+— bang bao nhiéu
n q z

(1am tron két qua dén hang phan muoi)?

Mot doanh nghiép tu nhan A chuyén kinh doanh xe gan may cac loai. Hién nay doanh nghiép
dang tap trung chién lugc vao kinh doanh xe Honda Future Fi v6i chi phi mua vao mét chiée
14 27 triéu dong va ban ra véi gia 31 triéu dong. Vi gia ban nay thi sé lugng xe ma khach
hang s€ mua trong mgt nam 1a 600 chiéc. Nhim muc tiéu déy manh hon nira lugng tiéu thy
dong xe dang an khach nay, doanh nghiép du dinh giam gia ban va wéc tinh ring néu giam 1
triéu ddng mdi chiéc xe thi s6 lugng xe ban ra trong mdt nam s& ting thém 200 chiéc. Vay
doanh nghiép phai dinh gia ban méi 1a bao nhiéu triéu dong dé sau khi da thuc hién giam gia,
loi nhuan thu duogc s& 1a cao nhét.

Dé thiét ké mot chiéc bé ca hinh hop chit nhat c6 chiéu cao 1a 60 cm, thé tich 1a 96 000 cm?,
ngudi tho dung loai kinh dé sir dung 1am mat bén c6 gia thanh 70 000 dong/m? va loai kinh dé
1am mit day c6 gia thanh 1a 100 000 d6ng/m?. Chi phi thdp nhat dé hoan thanh bé ca 1a bao
nhiéu nghin dong?

Co ba lyc cung tac dong vao mdt vat. Hai trong ba luc nay hgp véi nhau mot goc 120° va co do
16n 1an luot 12 15 N va 12 N. Luc thire ba vuong goc voi mat phéng tao boi hai Iuc da cho va
¢6 d6 16n 9 N. Do 16n cua hop luc cua ba luc trén bang bao nhiéu Newton (1am tron két qua
dén hang phan muoi)?

HET

C. PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HOC Ki I

PHAN I. Céu tric nghiém nhiéu phwong an lya chon

Bang dap dan
1.C 2.C 3.B 4.D 5.A 6. A
7.B 8.B 9.C 10. B 11.D 12. A

Huéng dén gidi chi tiét tirng cdu

Cau 1. Pap an ding la: C



Cau2

Cau 3

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Cau 9.

Tir bang bién thién, ta thdy: Trén cac khoang (—o0;—2) va (0;+00), f'(x)>0, do d6 ham s6 da

cho dong bién trén cac khodng nay.

. Pap an diang la: C

Dua vao bang bién thién, ta thay f'(x) d6i du tir Am sang duong khi qua diém x =0 nén ham

sO da cho dat cuc tiéu tai diém x =0, gia tri cuc tiu f., =2.

. Pap an dung la: B

Tur do thi, ta thay gid tri 16n nhat cua ham sb da cho trén doan [-1;3] bang 3, dat dugc tai
x=3.

Dap an dung la: D

Dua vao do thi, ta théy: Do thi ham s6 d3 cho ¢6 duong tiém can dung x =0 (truc hoanh), duong
tiém can ngang y =—1.

Pap an ding la: A

Taco lim[y—(x+4)]= lim (- 10 J:o; lim [ y—(x+4)]= lim (— 10 ):o.

X—>+0 X—>+0 x+2 X—>—0 X——®0 x+2

Do d6, duong thing y = x+4 14 tiém can xién cua dd thi ham sb da cho.

Pap an diang la: A

Do thi ham sé da cho nhén giao diém cua hai dudng tiém can lam tim dbi ximg.
Dua vao db thi, ta théy, giao diém nay co toa do la (2; 2).

Dap an dang la: B

Theo quy tic hinh hop, ta cé: AB+ AD+ AA' = AC' .

Dap an dang la: B

TXD cuaham s 1a R\ {0} .

Ta c6: y’=1+L2; ¥'>0 v6imoi xeR\{0}.
x

Do d6, ham sb da cho ddng bién trén cac khoang (—o0;0) va (0;+o).
Vay dap an B sai.

Dap an dung la: C

* Tap xac dinh ctia ham s61a R\ {1} .

2
* Ta co: y'=%.Khi do, trén khoang (2; 4), y'=0 khi x=3.
x—



Tur d6 suy ra 1’[121;141]1)/:)/(3):6.

Cau 10. Dap an dung la: B
Duya vao d6 thi ham sd ta thay, d6 thi ham s6 c6 tiém can dimg 1a x =1 va tiém cén ngang la

y =1, do vay ta loai hai dap an 1a C va D.

Xétdap an A co y= x_—i—i =y = ( )2 <0 nén ham s6 nghich bién trén cac khoang (—oo;l)
X— x—1

va (l; +oo) ,do do do thi ham sb nay di Xuéng tur trdi sang phai trén cac khoang nay, vay loai dap
an A va chon dap an B.

Cau 11. Dap an dung la: D
Ta c6 d6 thi cat truc tung tai Yy>0,suyrad>0.

Tir 40 thi, ta thdy lim y =+, dodohésd a>0.

X—>+00
Tacod y' =3ax’ +2bx+c.
Db thi ham s6 ¢6 2 diém cuc tri nén phuong trinh y' =0 c6 hai nghiém phan biét X, X, (gid st

X, < x,) théa man:

x]+x2=i>0:>2<0:>b<0;
3a a

c
xx,=—<0=c<0.
3a

Vay a>0,b<0,c<0,d >0.
Cau 12. Dap an dung la: A

Taco: [a—B =(a-B) =a +b ~2a-b=[a| +[p[ ~2a-5.

-2 -2 - =2
- - |a +b —\a—b 42432 -4> 9
Suyra a-b= = =—.
2 2 2
.2
Do do, cosazcos(a,l;): flli :L:E,suyra o~ 68°.
SR
PHAN II. Cau tric nghiém ding sai
Caul.a)S, b) b, c) S, d) b.
Huéng dén gidi

Quan sat bang bién thién, ta thiy:
— Ham s da cho dong bién trén céc khoang (—;0) va (1;+). Do d9, ¥ a) sai.

— Ham sd da cho dat cuc dai tai x=0; dat cuc tiéu tai x=1. Do do, y b) ding.



Cau 2.

—Ta c6 -2 < f(x) nhung khong ton tai gid trj clia x dé f(x)=-2 nén ham s6 da cho khong

c6 gia tri nho nhat, vy y c) sai.

- Vi -2< —%< —1 nén tir bang bién thién, ta thiy duong thing y= —% cat @6 thi ham s

y=f(x) tai 1 diém. Do d6, phuong trinh £ (x)= —% ¢6 duy nhét 1 nghiém. Vay y d) dung.

a) D, b) S, ¢) b, d) b.
Huwéng din gidi
2
Xéthimsb y=f(x)=2 4T _ i3 2
x+1 x+1
— Tép xé4c dinh ctia ham sé 1a R\{-1}.
2
—Taco y'=$x23; y'=0 khi x=-3 hoac x=1.
(x+1)
Bang bién thién ctia ham sd:
T |—oo —3 -1 1 +oo
@+ 0 - I
—9 “+00 +c0
Jz)
—00 —00 6

— Ham s6 ddng bién trén ting khoang (—oo; —3) va (1;+oo); nghich bién trén timg khoang
(-3;-1) va (—1;1). Do d6, ¥ a) dung.

— Ham s6 d3 cho dat cuc tiéu tai x=1, Yor =65 dat cuc dai tai x=-3,y., =-2.Do do, y b) sai.
— Tiém cén: D) thi ham s6 d3 cho ¢6 tiém cén dimg 1a duong théng x=-1, tiém can xién la
duong thang y = x+3. Do do, ¥ ¢) dung.

— Gid sir d6 thi ham s6 y = f(x) 1a (C).

biém M (x;y)e(C) c6 toa do nguyén khi {

er\{—l}@{er\{—l}

yvez 45 (x+1)

ViU(4) = {£1;£2;£4} nén ta c6 bang sau:

x+1 —4 -2

X 5 (tm) -3 (tm) —2 (tm) 0 (tm) 1 (tm) 3 (tm)




Vay d6 thi ham s6 y = f(x) di qua 6 diém c6 toa d¢ nguyén nén y d) dung.
Ciu 3. 2) D, b) D, ¢) b, d)S.
Huéng din gidi
~Taco: A'C' = AC nén ﬂ+A'—C’:ﬂ+A—C:ﬁ7, do d6 y a) dung.
— Vi ABC.A'B'C’ 1a hinh lang tru nén A4 = BB =CC’, do do:
(3¢, 44')=(BC, 55 = (3C.C).
Vay y c¢) dung.
— Vi BA=B'A' nén (W,ﬂ):(ﬁ,ﬁ):f’%.

Khi do, B'C-BA :|§'Z'|-|Zﬁ|-cos(§'aﬂ): B'C -|ﬂ|-cosm. Vay y d) sai.
Caud.a) b, b) S, ¢)b, d) b.
Huwong din gidi

— Theo baira, tacé AB=BC =a nén |E| = |ﬁ| =a. Do d¢6, y a) dung.

—Ta co: ﬂ@:|ﬂ

E|-cos(ﬂ,ﬁ)

2

E|-cosm=a~a~cos60°=%.

=|A71'

Do d6, y b) sai.
—Tac6 DAB=180°— ABC =120°.
Ap dung dinh 1i cosin trong tam giac ABD, ta co:

DB =\ AD® + AB* —2AD- AB-cos DAB = a\3.

Theo quy tic hinh binh hanh, ta c6 D'A'+ D'C' = D'B' = DB.

Suy ra |D’A’ +D'C

_ |1TB| = DB=a3. Vay y c) ding,

—Ta co: HE%E

E|-c0s(ﬂ,@)

2

E|-cosm=a~a-cos60°=a?.

=|A71’

2 2
Khi d6, A4 - AC = AA’-(AB+AD)= AA’-AB+AA’-AD:%+%:a2.
Vay y d) dung.
PHAN III. Cau tric nghiém tra 1oi ngin

Cau 1. Hudng din gidi



Tép x4c dinh ciia ham sb 1a R\{-2024} .

2024—-m

Taco: y)=—m.
g (x+2024)

Dé ham s6 dd cho dong bién trén timg khoang xac dinh cua né thi dao ham
y'>0 VxeR\{-2024}, diéu nay xay ra khi 2024 —m >0, tirc 1a m <2024 .
Ma meZ',dodd me {1; 2;...;2023} . Vay c6 2023 gid tri cia m thoa man bai todn.

Ddp s6: 2023

Cau 2. Huéng din gidi
bat 1 =cosx e[-1; 1], khi do y:f(t):2t3—%tz+3t+%.
r \ A 3 9 2 1 L.
Xéthamso f (1) =2t -t +3t+5 voi te[-1:1].

2
Ta co: f'(t):8t2—9t+3:8(t—2 +£>0Vt.
16 32

Do d6, ham s6 f'(¢) dong bién trén [-1;1].
Suy ra M=maxy=r[1}le;11)]<f(t)=f(1)=l; m=miny=?}li;¥]1f(t)=f(—l)=—9.

Vay 3M -2m=3-1-2-(-9)=21. Pdp sé: 21.

Cau 3. Huéng din gidi

Détﬁ:xg,@:yﬁv.

Khi do, ITQ=Q+E+@=xS71+(§—S—A)+y(W—@)

:(x—l)ST‘l+(l—y)S7§+ySTV =(x—l)ﬂ+(l—y)§+§ﬁ



Lai co CM = SM - 5C =S+ 5B)-SC =~ a+—h—c.

Vi PQ//CM nén ton tai sb thuc k # 0 sao cho P—Q =kCM .

v |x22
x-1 1-y 9 3
SuyraT— l —_1© 4
2 2 Y=3
Khi do, I’—Q:—lg—ll;+zg. Vay ﬂ+£+£:l+l+g:izl,
3 3 3 n g z 3 3 3 3

Ddp s6: 1,3 .
Cau 4. Hudng din gidi
Goi x (tridu dong) 1a s6 tién ma doanh nghiép A dy dinh giam gia (0 <x< 4) .

Loi nhuan thu dugc khi ban mét chiée xe 1a 31—x—27 =4 —x (triéu dong).
S6 xe ma doanh nghiép s& ban dugc trong mot nam 1a 600+ 200x (chiéc).
Loi nhuén ma doanh nghiép thu dugc trong mot nam la:

L(x) = (4 — x)(600 + 200x) =-200x" +200x + 2400 (triéu dong).
Xét ham sd L(x) =-200x> +200x + 2400 trén doan [0;4] .
Tacé L'(x)=-400x+200. Trén khoang (0;4), L'(x)=0< x :% .

L(0)=2400; L(%):2450; L(4)=0.

Suy ra max L(x)=2450 tai x = l
[0:4] 2

A A s .7 X <K 1 A A , \ .7 ’ 1 o X < A \
Vay can giam gia moi chiée xe 5= 0,5 tri¢u dong, tic 1a gid ban madi ctia moi chiéc xe 1a 30,5
triéu dong thi loi nhuan thu dugc sé& 1 cao nhét. Pdp sé: 30,5

Cau 5. Huéng din gidi

Dién tich ctia day bé la: S =% 96 000

- =1600 cm? =0,16 m?.
60
Goi chiéu dai day ciabéla x (m, x>0).
Chiéu rong day cta bé 1a 016 (m).
X

Chi phi dé hoan thanh bé ca la:
0,16

X

F(x)=0,16-100000+2-0,6-x-70000+2-0,6- 70000




13440

=16000+84000x + (ddng).

13440

X

Xétham so F (x)=16000+84000x + voi x € (0;+00).

13440

2
X

Ta c6: F'(x)=84000— . Trén khoang (0;+), F'(x)=0<x=0,4.

Bang bién thién ctia ham s6 F(x) trén khoang (0;+o0) nhu sau:

X 0 0,4 o0
F'(x) - 0 -
+o0 +00
F(x)
83200

Can cr vao bang bién thién, ta thay (ror_lin)F(x) = F(0,4)=83200.
Vay chi phi thip nhat dé hoan thanh bé ca 1a 83200 dong = 83,2 nghin dong.
Ddp sé: 83,2.

Céu 6. Huéng din gidi

Goi F, F,, F, lan lugt 1a ba lyc tac dong vao mot vat dit tai diém O nhu hinh v& dudi day.

C

Ta co: E:@,E:@,E:ﬁ?.

D6 16n cac lyc: F =0A4=15N, F,=0B=12N, F,=0C =9N.

Dung hinh binh hanh OADB . Theo quy téc hinh binh hanh, ta c6 OD = O4+ OB.
——2 — ——\2 —2 ——2 S —

Suy ra OD =(0A+OB) =04 +OB +204-0B.

Ma m.@:OA‘OB-COS(@,@),wyra OD? = 04> +OB> +2-0A4-OB-cos120°.

Dung hinh binh hanh ODEC .

Téng luc tac dong vao vat la F=0E=04+0B+0C.



Do lon cua hop luc tac dong vao vatla F = OE .

Vi OC L (OADB) nén OC L OD, suy ra ODEC 1a hinh chit nhat.
Do do, tam giac ODE vuodng tai D .

Khi @6, OE* = OC? + OD* = OC? + OA*> + OB* +2-0A-OB -cos120°
=9% +15% +12? +2-15-12-(—%]:270.

Vay F =OE =~/270 ~16,4 (N). Bdp sé: 16,4 .

HET




PE KIEM TRA GIUA HOC KY I - MON TOAN — LOP 12 - BQ SACH
PE SO 5
PHAN 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh tra 10 tir cau 1 dén cau 12. Mbi cau
hoi thi sinh chi chon mgt phuong an.

Caul. Chohamsd y= f(x) c6 bang xét ddu dao ham y' nhu sau:

T |=00 3 7 +0o0

Y + 0 - 0 +

Ham sd dé cho nghich bién trén khoang nao trong cac khoang dudi day?
A. (—0;3). B. (—0;7). C. (3;7). D. (3;+).
Céu2. Chohamsb y= f(x) c6 dd thi nhu hinh dusi day.

Y

VAR

Gia tri cuc dai ciia ham s6 da cho béng
A. 3. B. 0. C.2. D. —1.
Cau3. Chohamsb y=f(x) c6dd thi ham s nhu hinh v& duéi day.

N

Gi4 tri nho nhét caa ham sb trén doan [0;4] bang bao nhiéu?
A. 3. B. 2. C. 1. D. 6.



Cau4. Chohamsd y= f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v& sau:

T —00 -1 0 +00
f'(x) - - +
-1 +00 1
1) S \ /
—00 3

Tong s6 dudng tiém can ding va tiém can ngang cua do thi ham so6 da cho la

A. 3. B. 2. C. 1. D. 0.
; ax’ +bx+c ) X s .
Caus5. Chohamsd y=——— (v6i a,m#0) c6 do thi 1a duong cong nhu hinh dudi day.
mx+n

VA,
211
wd% 5

—1¥ 12 x

Tiém can xién cia dd thi ham sé 14 dudng thing
A. y=x-1. B. y=x+1. C.y=—x-1. D.y=—x+1.
Ciu 6. PO thi ham s6 y = —x° —x +2 1a dudng cong nio trong cac dudng cong sau?

VA
VA

VA VA

=y

i 4

Q

-.-—-:;-/J

EIR\VAN ¢ \1



Cau 7. Cho hinh chop tr giac S.ABCD .
s

Ye-ssmssssceeaoT3

B iy
Trong céc vecto c6 diém dau va diém cudi phan biét thudc tap hop cac dinh cta hinh chop tir
gidc, c6 bao nhiéu vecto cé gia ndm trong mét phiang (SCD)?

A. 3. B. 2. C.6. D. 0.
3x+1

Ciu 8. Chohamsd y= . Phat biéu nao sau day 1a ding?

I-x
A. Ham s6 da cho dong bién trén R\ {1} .
B. Ham s6 da cho nghich bién trén R\{1}.
C. Ham s6 da cho dong bién trén céc khoang (—o0;1) va (1;+00).
D. Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang (—o031) va (1;+0).
Cau 9. Trén doan [1; 5], gié tri 16n nhét ctia ham sb f(x)= J11-2x bing

A. 3. B. 1. C.5. D. 0.

Céu 10. Cho db thi ham sé y =

b (v6i ¢ #0) co dd thi nhu hinh dudi day.
cx+d

|

I

:/ -v

|

y

Biét rang a 14 s thuc dwong, hoi trong céc sd b,c,d co bao nhiéu s6 duong?
A. 0. B. 1. C.2. D. 3.




Céu 11. Cho ham s y = f(x) lién tyc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

z |-o0 -3 1 3 +00
f'(z) - 0 + 0 - 0 +
+00 +00
E
@) PN
-2
—38
D0 thi ctia ham sb trén cit truc hoanh tai bao nhiéu diém?
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 12. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C', M 1a trung diém cua BB'. Pat CA=a, CB=b, A4 =c.
Khing dinh nao sau day dung?

S

+

ol

A.W=B+E—%5. B. AM =

c.mzzﬁz_%z;. D. A =

o

+

QY

S

= N =

PHAN II. CAu tric nghiém dung sai. Thi sinh tra 15i tir cdu 1 dén ciu 4. Trong mdi y a), b), ¢), d) &
modi cau, thi sinh chon diing hodc sai.

Caul. Chohamsb y=f(x) c6 dd thi nhu hinh dudi day.

A J}

M
\Mx

-—-

a) Ham s6 da cho dong bién trén khoang (2; + oo) .

b) Ham sb da cho dat cuc dai tai x =0; dat cuc tiéu tai x=2.
¢) Trén doan [0;2], gid tri 16n nhit cia ham s da cho bang 0.
d) Phuong trinh 3/ (x)+4=0 c6 3 nghiém.

, 2
Céu2. Chohamsd y=f(x)==2 1
X+

c6 dd thila (C).

a) Ham s6 da cho nghich bién trén timg khoang (—o0;~1) va (~1;+o0).

b) Ham sb da cho khong c¢o cuc tri.

¢) (C) co tiém can dung 1a duong thang x = —1, tiém cdn ngang 1 dudng thang y =2.

d) Biét ring trén (C) c6 2 diém phan biét ma céc tiép tuyén cua (C) tai cac diém d6 song
song véi dudng thing y = x. Goi k& 1a tong hoanh d¢ cia hai diém d6, khi d6 & 1a mot sd
chinh phuong.



Cau 3. Cho hinh h¢p chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB=AD =1 va AA'=2.
D C

A
- D’ CJ'
A’
a) AD' = BC' . b)|@|:|@:ﬁ.
¢) AC'+CA'+2C'C=0. d) AD-A'B'=2.
Ciu 4. Cho tir dien 4BCD. Goi 1,J lan luot 14 trung diém ciia 4B va CD, G 1a trung diém cta LJ
(tham khao hinh v¢).
A
I
B
)
C J
a) GI+JG=0.

b) AC+BD=21J .

¢) GA+GB+GC+GD =0.
d) mmﬁmﬁuﬂ nhé nhétkhi M =G .

PHAN III. Céu tric nghi¢m tra 1oi ngin. Thi sinh tra 10i tir cau 1 dén cau 6.

Cau 1. Chul.Chohamsé y= f(x) c6 dao ham trén R. Biét ham s6 y = f’(x) c6 do thi nhu hinh
v€ dudi day.
v

[

0 1

Hamsé g(x)=f(x)+x dat cyc tiéu tai diém x bing bao nhiéu?



Cau 5.

Cau 6.

a

. Chohamsd y=¢" (x2 —3), goi M =—(a,beN) la gia trj 16n nhat ciia ham sb da cho trén

b
e
doan [-5;-2]. Gid trj cua biéu thic P=a+b bing bao nhiéu?

. Cho hinh ling try tam gidc déu ABC.A'B'C' ¢6 AB=a va AA'=a~J2.Sb do goc gifra hai

vecto AB' va BC' bang bao nhiéu do?

. Mot doanh nghiép san xuit mot loai san pham. Gia st tong chi phi (don vi: triéu déng) dé san

xuat va ban hét x san pham do6 duoc cho boi:

£(x)=0,0001x* +0,2x+10 000 (x>1). Ti s6 M (x) =M (x>1) dugc goi 1a chi phi
x

trung binh cho mot san pham khi ban ra. Hay cho biét doanh nghiép can san xuét bao nhiéu
san pham dé chi phi trung binh 1 nhé nhét.

Tir mot tAm bia mong hinh vudng canh 6 dm, ban Nhi cit bo bon tam giac cin bang nhau co
canh day 1a canh cta hinh vudng ban dau va dinh 1a dinh ctia mot hinh vuéng nho phia trong
r0i gap 1én, ghép lai tao thanh mot khdi chop tir gidc déu nhu hinh sau.

e
\\““n\/

[

—

6 dm
Thé tich‘cﬁa khéi chop co gié tri 16n nhat bang bao nhiéu decimét khéi (Iam tron két qua dén
hang phan muo1)?
Mot chiée 6 t6 duoc dat trén mat day dudi cua mot khung sit co dang hinh hdp chir nhat voi day
trén 1a hinh chit nhat ABCD , mit phing (ABCD) song song v6i mat phing nim ngang.
Khung sit d6 dugc bude vao méc E ciia chiée can cau sao cho cac doan day cap
EA,EB,EC,ED c6 0 dai bang nhau va ciing tao véi mat phang (ABCD) mét goc bang 60°.

Chiéc can cau kéo khung sat 1én theo phuong thang dimg.

Trong luong cua chiéc xe 6 bang bao nhiéu Newton (1am tron két qua dén hang don vi)? Biét
ré‘mg cac luc cang E,E, E,E déu co cuong do 1a 4500 N va trong luong ctia khung st 1a
2700 N.






PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I

PHAN I. Céu tric nghiém nhiéu phwong an lya chon
Bang dap dan
1.C 2.A 3.C 4. A 5. A 6.D

7.C

8.C 9. A 10.C | 11.D 12.D

Huéng dén gidi chi tiét tirng cdu

Caul.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Dap an dung la: C

T bang xét dau, ta thay: Trén khoang (3;7), »' <0, do d6 ham s6 da cho nghich bién trén
khoang nay.

Dap an duang la: A

Dua vao d6 thi, ta suy ra ham s6 da cho dat cuc dai tai diém x =0 va gia tri cuc dai Jep =3.
Dap an dung la: C

Xét d6 thi ham s6 y = f(x) trén doan [0;4] nhu hinh v&: Ham s da cho dat gia tri nho nhat tai
x=2; 1[1&51]1y=f(2):1.

Dap an duang la: A

Dua vao bang bién thién, ta thay:

+) xlir&f(x) =1; xll)rgof(x) =—1. Do d6, @6 thi ham sb da cho c6 2 dudng tiém can ngang 1a cac
duong thang y=1va y=—1.

+) xlir}} f(x) =+ xllr_r? f(x)=-%. Do d6, d6 thi ham s6 da cho c¢ tiém can dimg 1a duong
thang x=—1.

Pap an ding la: A

Dua vao d thi ham s, ta théy tiém can xién cua do thi ham s6 da cho 1a duong thfmg di qua hai
diém (1;0) va (0;—1), chinh la duong thang y =x-1.

Do d6, duong thang y = x—1 13 tiém cén xién ctia d6 thi ham s di cho.

Pap an diang la: D

Xétham sb: y=—x"—x+2.

Tap xéc dinh ctia ham sOlaR.

Taco: y'=-3x"-1; y'<0,VxeR.

Do d6, ham sé da cho nghich bién trén R nén do thi ham sb nay di xudng tir trai qua phai, vay
duong cong ¢ phuong an D thoa man.

Pap an dung la: C



Cau 8. Pap an dung la: C
TXD ciia ham s6 1a R\ {1} .
., 4 , .
Taco: y'=———; ' >0 voimoi x e R\{1}.
(1-x)
Do d6, ham sb d3 cho ddng bién trén cac khoang (—o031) va (1;+00).
Cau 9. Dap an ding la: A

: NS 11 P " N
* Tap x4c dinh ctia ham so 1a (—oo;?] Do d6, ham s0 f(x)=~11-2x lién tuc va xac dinh

trén doan [1; 5].
-1

* Ta co: f'(X)=11—_2x; f’(X)<0 VXE[I,S]

Tur d6 suy ra rﬂ_ag(f(x)=f(1)=\/11—2=3.
Cau 10. Pap an dang la: C

Tap xéc dinh ctiia ham sb 1a R\ {—i}
c

ad —bc

Taco: y=——.
4 (cx+a’)2

Tiém can ngang cta do thi ham so: y=ﬁ>0:>c>0 (do a>0).
¢

A A A i1 d
Tiém can dirng ciia do thi ham s6: x=——<0=d >0.
c

A . \ A < \ . « R , \ A b
Do thi ham so cat truc hoanh tai diém c6 hoanh d¢ x, =——>0=5<0.
a

Cau 11. Pap an dung la: D

zr |=o00 -3 1 3 +o00

f'(z) - 0 + 0 - 0 +

(z) \\ - // 3 S // y=0

Tir bang bién thién, ta thay truc hoanh (dudng thang y = 0) cat db thi ham s da cho tai 4 diém.

Cau 12. Pap an dung la: D
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Ta cé: W:AB+BM=CB—CA+%E’ =@—@+%H=B—5+%E.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai

Cau 1. 2) b, b) b, ¢S, d) b.
Huéng dén gidi

Quan sat d6 thi ham sb, ta thay:

— Ham s6 da cho dong bién trén khodng (2;+) do trén khoang nay dd thi cua ham sé di 1én tir
trai qua phai. Vay y a) diing.

— Ham sb da cho dat cuc dai tai x =0 dat cuc tiéu tai x =2. Do do, y b) dung.

— Trén doan [0;2], ham sO dat gia tri 10n nhat tai x=0, I[rg%i( f(x)=/£(0)=2.Do dd, y c) sai.

—Ta co 3f(x)+4=0<:>f(x)=—%.

4V

Puong thang y = —% cat do thi ham sé y = £ (x) tai 3 diém nén phuong trinh f(x)= —% co3

nghiém, tirc 1a phwong trinh 3/ (x)+4 =0 c6 3 nghiém.

Vay y d) dung.
Cau2.a)s, b) b, ¢) b, d) S.
Huwéng din gidi
. 2x—1
Xétham sé y = f (x) = =—.
x+1

— T4p xéc dinh cia ham s6 1a R\ {~1}.



Cau 3.

—Tacd y’=%; y'>0 véimoi x#—1.
(x+1)

— Ham s6 da cho dong bién trén timg khoang (—o0;—1) va (=1;+%). Do dé, ¥ a) sai.

— Ham sb da cho khong c6 cuc tri. Do dé, y b) dung.

— Tiém can:
. 2x-1 . 2x-1 L a R s ad e s £ ax NP
+) lim =2; lim =2. Do do, tiém can ngang cua do thi ham s6 da cho 1a duong
xoto x ] x>0 x+1]
thang y=2.
. 2x—1 . 2x—1 T R G v 4
+) lim = —o0; lim =+ . Do do, tiém can ding cua do thi ham so6 da cho 1a duong
x> x41 x> x+1
thang x =—1.
Vay y c) ding.

—Goi x, 1a hoanh d¢ tiép diém cua tiép tuyeén ciia (C) thoa méan yéu cau bai toan. Khi do, hé so

3
(x,+1)°

gbc cua tiép tuyén nay 1a f"(x,)=

Vi tiép tuyén song song voi duong thang y =x c¢6 hé sb goc 1a k=1 nén

f’(xo):;zzl,suyra X, = —1++/3 hoic X, ——1-3.
(%, +1)

Vi dudng thing y=x va (C) c6 hai giao diém nén y =x khong phdi 14 tiép tuyén cua do thi
ham sd.
Vay tong hoanh do cua hai tiép diém 1a k =—1++/3 +(~1)—+/3 =2, day khong phai 13 mt s

chinh phuong. Do d6, y d) sai.

a)b, b) S, c¢) b, d) S.

Huwéng din gidi
— Vi ABCD.A'B'C'D' 1a hinh hdp chir nhat nén AD'C'B 1a hinh binh hanh, do d6 AD' =BC'.
Vay y a) dang.

— Tam gidc ABD vudngcantai A c6 AB=AD=1,suyra |ﬁ)| =BD=42.
Tam giac CDD' vudng tai D c¢6 CD= AB=1,DD' = A4' =2, suy ra |C—D| =CD' =+5.

Vay y b) sai.

~Tach A—C'+C_A;+2C'C=(AC'+C’C)+(C'C+@)=A—C+W=TC+@=5.
Do d6, y ¢) dung.
~Vi A'B' L (ADD'A’) nén A'B' L AD,dodé AD-A'B'=0. Vayy d) sai.



Cau 4. 2) S, b) P, ¢) P, d) b.

Huwong din gidi

— Vi G la trung diém ctia IJ nén §+ﬁ=%ﬁ+%ﬁ=ﬁ¢().Dodé,ya) sai.

 |=14+4C+CJ
-Tacé: . . . __.

IJ=IB+BD+DJ
Suy ra 2ﬁ=(H+E)+(E+@)+(a+ﬁ)=ﬁ+ﬁ.Véyyb)dl’mg.
—Tacé:52+@§+55+§5=(52+@§)+(55+55)
=2GI+2GJ =2(GI +GJ ) =0.

Vay y c) ding.

—Ta co: m+m+MC+MD:4MG+(@+GB+GC+GD):4M—G.

Suy ra |m+m+MC+MD|=4|MG|=4MG.

Vay |m + MB+MC + m| nhé nhat khi MG nhé nhat, tirc 1A MG =0 hay M =G.
Do d6, y d) dung.

PHAN III. Céu tric nghiém tra 16i ngin

Cau 1. Huong dén gidi

Xét ham sb g(x)=f(x)+xco g'(x)=rf"(x)+1.

x=0
Duya vao dd thi ham sé y=f"(x),taco: g'(x)zO@f’(x)=—1<:> x=1.
x=2
Bang bién thién ctia ham s6 g (x) nhu sau:
X - 0 1 2 +20
2'(x) - 0 - 0 + 0 -
Cb
g(x) \ / \
CT

Cén ¢t vao bang bién thién, ta thay ham s6 g(x) dat cuc tiéu tai diém x=1.
Ddp so: 1.

Cau 2. Huéng din gidi
Taco y' =e* (x2 +2x—3) :

Trén khoang (-5;-2), y'=0& x=-3.



Do do, maxy:%,suyra a=6,b=3.Vay P=a+b=6+3=9.Ddp so: 9.
e

[-5:-2]

Cau 3. Hudng din gidi

B'
Ta c6: TB'-B—C’:(E+W)(E’+@)
— AB-BC+ AB-CC'+ BB -BC + BB'-CC’
— _BA-BC+0+0+BB'-BB'

—_BA-BC-cos ABC + BB"

2 2 2
:—a~a~cos60°+(a\/5) :—a—+2a2:3i.
2 2
S
Khi do, cos(ﬁ,f@): f lﬁ = 2 :l. Suy ra (ﬁ,B—C’):60°.
|AB'|~|BC’ a3-a3 2
Ddp so: 60 .
Cau 4. Huéng din gidi
2
Ta thdy M (x) - 0,0001x> +0,2x+10000 :0’0001x+10000+0’2.
X X
Xét ham s6 M(x)=0,0001x+10000+0,2,v<’yi x=1.
X
Ta co: M'(x):O,OOOI—IOOZOO;
X

M'(x):0<:>x:10000 (do le).

Bang bién thién ctia ham so nhu sau:



Cau 5.

x 1 10 000 + oo
M'(x) 0
M(1)=10000,2 + 00
M(x) \ /
22

Can cu bang bién thién, ta c6: min M (x) =2,2 tai x=10000.

[:+0)
Vay doanh nghiép can san xuat 10000 san pham dé chi phi trung binh 1 nhé nhat.
Ddp s6: 10000 .
Huéng din gidi
Gia sir miéng bia hinh vuéng ABCD, day ctia hinh chop tir giac déu 1a hinh vuéng MNPQ tim

O c¢6 canh béng x dm (0 <x< 6\/5) nhu hinh v&. Goi H,K lan luot 1a trung diém cua MQ

va NP.

A 6 dm B

M
H %,
Q 0 N
M

P

D C

Vi ABCD 13 hinh vudng canh bang 6 dm nén AC = 672 dm, HK = x dm.

Ta ¢6 AH=AC_THK=3\/§—§ dm.

Puong cao cia hinh chop tir giac déu la:

h= A0 =\ AH? —OH* = \/(3\/——32 —sz —18-3v2x (dm).
Thé tich ciia khdi chop 1a:
Vz%hxz =§x2\/18—3\/§ %4/ 4(18—3\/§x) (dm?).
Dé tim gia tri 1on nhat ctia ¥ ta di tim gia tri 16n nhét cia ham s6
(x)=x*(18-342x) véi 0<x<3V2.
12V2

Tacé: f'(x)=x(~15v2x+72), f'(x)=0 khi x=0 hodc x=




Bang bién thién ctia ham s6 f'(x) nhu sau:

T 0 12

3v2

fi) |0 + 0 -

S
f(z) U / \ U

[12&

Tir bang bién thién, ta c6 max f(x)=f

iy

Jz477,76.
5

Vay thé tich cta khéi chop c6 gia trj 16n nhat bang V,__ ~ %,/477,76 ~7,3 (dm?).

Ddp so: 7,3.

Céu 6. Huong din gidi

Goi 4,,B,,C,, D, 1an lugt 1 cic diém sao cho E4, = F,, EB, = F,, EC, = F,,ED, = F, .
Do céc lyc cang E,E,E,E déu co cuong do 1a 4500 N nén

7| =|F, F|=4500 (N).

|7

Goi O la tam cua hinh chit nhit 4,B8,C,D,. Khi 46, O 1a trung diém cua AC, va BD,.

Sir dung quy tic trung diém ta co: F, + F, =2EO va F, + F, = 2EQO.

Suyra F, +F,+ F, + F, =4EO.

Mit khac, do cac canh EA,EB,EC,ED tao v6i mat phang (ABCD) mot goc bang 60° nén
EAO=EBO=EC0=EDO =60°, do d tam gidc EAC, 1a tam gidc déu canh 4500 (N) véi

duong cao EO =2250+/3 (N).



Do khung sit & vi tri can bang nén 171 + E + E + FZ =P v6i P la trong luc tac dung 1én chiéc xe
0 t6 va khung sit. Ta tinh duoc téng trong luc c6 do 16n 1a 4 |E(3| =9000~/3 (N).

Vay trong luong clia 6 to bing 9000+/3 —2700 ~ 12 888 (N).
Ddp sé: 12888.




PE KIEM TRA GIUA HQOC KY I - MON TOAN — LOP 12
PE SO 6
PHAN 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh tra 10 tir cau 1 dén cau 12. Mbi cau
hoi thi sinh chi chon mgt phuong an.

Caul. Chohamsd y= f(x) c6 do thi nhu hinh v& dudi day.

Phat biéu nio sau ddy 1a ding?
A. Ham s6 di cho dong bién trén cac khoang (—o0;—1) va (1;+).

B. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (~1;1).

C. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (-1;1).

D. Ham sb di cho nghich bién trén khoang (—3; 1) .
Cau2. Chohamsb y= f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

£

f(x)

—00 -1 2 +00

+ 0 - 0o+
/ 1 \ 400

oo —2/

Ham sb da cho dat cuc dai tai

A. x=-2. B. x=2. C.x=1. D. x=-1.
Ciu 3. Chohamsd y=f (x) lién tyc trén doan [-1;3] va co d thi ham s6 nhu hinh vé& dudi day.
VA
3

fle

L

Gia tri 16n nhét cua ham s di cho trén doan [0;2] bang bao nhiéu?
A. 3. B. 2. C. 2. D. 1.



Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Cho ham s y = f(x) ¢6 dd thi nhu hinh v& dudi day.
J-A

[

o
L B

21 1

Phat biéu nao duéi day 1a ding?
A. D6 thi ham s6 d3 cho c6 tiém can ding 1a dudng thing x =2, tiém cin ngang la dudng
thang y=—1.
B. D6 thi ham sb da cho c6 tiém can dung 1a duong thang x = —1, tiém can ngang 1a duong
thang y=2.
C. D6 thi ham s6 di cho c6 tiém can dung 1a duong thing x = -2, tiém can ngang 1 duong
thang y=—1.
D. D6 thi ham s6 da cho ¢6 tiém can ding 1a duong thing x =—1, tiém can ngang 1a dudng
thang y=-2.
Chon khéng dinh sai. Vi hai vecto bat ki 21,13 va hai s6 thuc &,k , ta co:
A.k(a+b)=ka+kb. B. k(a—b)=ka—kb.
C. (h+k)a=ha+ka. D. h(ka)=h'a.
Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho diém M (3; —4;2). Toa d6 cua vecto OM 1a:
A. (3;-4;2). B. (-3;-4;2). C.(-4;3;2). D. (2;-4;3).
Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz , cho vecto u=4i— } +6k. Toa d0 cua vecto u la:
A. (416). B. (—4;-1;6). C.(4-16). D.(6,-14).

2
Cho hamsb y = X+

. Khang dinh nao sau day 1a ding?

A. Ham s6 da cho dat cuc dai tai x=3.

B. Ham s d cho c6 hai cuc tri théa man y., < y ;.

C. Ham sb da cho dat cuc tiéu tai x=—1.

D. Gia trj cuc tiéu ctia ham s di cho br:ing 2.

Cho ham s6 y = xInx . Gia tri nho nhét ctia ham sé d cho trén doan [1;e] bang:
A. 0. B. 1. C.e. D. e+1.

2x* —9x+3
—
A. y=2x-9. B.y=2x-11. C.y=2x+11. D. y=2x+9.

Puong cong trong hinh duéi day 1a d6 thi ctia ham sé nao trong cac ham sé & cac phuong an
sau:

Ti€m cén xién cua do thi ham s6 y = la duong thang:



YA

=y

-7

2 2
A.y:x +2x+2. B.y:x +2x+2.

—x-1 x+1
C. y:x2—2x+2. D. y:x2—2x+2'

x—1 x+1

Cau 12. Trong khong gian, cho hai vecto 21,5 tao voi nhau mot goc 60° va |Zz| =2, B| =35.Khi do,

a-b biang:
A. 53 B. -5. C. 10. D. 5.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Thi sinh tra 15i tir cau 1 dén ciu 4. Trong mdi ¥ a), b), ¢), d) &
mdi cau, thi sinh chon dung hoic sai.

Caul. Chohamsd y= f(x) xdc dinh trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

X —w -1 0 1 +00
f'(x) - 0 + 0 - 0 +

S(x) m\_z//g\_z/m

a) Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang (—o0;—1) va (0;1).

b) Ham s6 da cho c6 3 diém cuec tri.

¢) Trén doan [-1;1], gia tri lon nhit ctia ham s da cho bang 3.

d) Phuong trinh f'(x)+3=0 c6 4 nghiém.

x-=3

x+1°

a) Ham s da cho dong bién trén R\ {-1} .

b) Hf)lm sb da cho dat cuc daitai x=4. 7

) 9196 thi ham s0 da cho c¢6 tiém can dung 1a duong thang x = —1, tiém can ngang la duong
thang y=1.

d) C6 2023 gi4 tri nguyén cta tham so m thudc doan [-2024;2024] dé duong thing

Ciu2. Chohamsd y=

y=x+2m cit dd thi ham sd d3 cho tai hai diém nam vé hai phia cua truc tung.



Cau 3.

Cho hinh chop §.ABC c6 SA=SB=SC=A4AB=AC=1 va BC=+2.

C
A4
B
3) 5+ 45+ BC - 5C. b) |57 =[45] =[]~ 7.
) ﬁ@:l d) cos(ﬁ,ﬁ):l.
2 2

. Trong khong gian v&i hé toa d0 Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'" ¢6 A'(1;0;1), B'(3;1;3),

D'(,-1L1), C(3:5;,—5).

a) Toa do cua vecto 4D’ 1a (0;-1;0).

b) Goi toa do cua diém B 1a (x55¥5:25 ), ta co toa do ctia vecto BC la:
(x5 =35y, =52, +5).

¢) Toa do cua diém B la (3;6;-5).

d) Toa do cua vecto tong BA+BC+DD' 1a (-2;-7:6).

PHAN III. Cu tric nghiém tra 1oi ngan. Thi sinh tra 16i tir cau 1 dén cau 6.

Caul.

Cau 2.

Cau 3.

C6 bao nhiéu gid tri nguyén duong ctia tham s6 m dé ham s6 y =x’ —3x” +(m+1)x+2 c6
hai diém cuc tri?

Nguoi ta gi61 thi€éu mot loai thudc dé kich thich sy sinh san cua mot loai vi khuan. Sau ¢ phut,
s vi khuén duge xé4c dinh theo cong thirc: f(1)=—#* +30¢” +1000 véi 0<¢<30. Héi sau
bao nhiéu phut thi s6 vi khuan 16n nhét?

Cho tir dién ABCD. Goi E,F 1a cac diém lan lugt thuoc cac canh 4B,CD sao cho

AE = %AB, CF = %CD . Khi biéu dién vecto EF theo ba vecto ﬁ, E,FC ta duogc:

- a—= C—= == .a ¢cr .. |, N A Ke oo \ ,
EF =—AB+—AD+—BC (v6i —,—,— la cac phan s0 t0i gian va a,b,c,d,r,s € ). Ta tinh
b d s b d s
e, 3 , a C r o X Lo X . n LA . N
duogc gia tri cua biéu thuc M :Z+_+_ bang — (v&i — la phan so toi gian va x, y € 7).
S Y
Khi d6, gia tri ctia biéu thirc P =x+ y bang bao nhiéu?



Cau 4. Nguoi ta kéo vat nang bﬁng mot luc F ¢o cuong do 200 N nhu hinh duéi day.

Khi do, ta biéu dién dugc toa dd cua vecto F trong h¢ toa do trén la F = (Cl\/E ; -2 ;c\/§ )

(v6i a,b,c € 7). Gi tri cia biéu thirc K =a—2b+c¢ bf?mg bao nhiéu?

Ciu 5. Mot co sé san xuat khin mit dang ban mdi chiée khan vai gia 30000 dong mot chiée va mdi
thang co s ban duoc trung binh 3000 chiéc khan. Co s san xut dang c6 ké hoach ting gia
ban dé c6 loi ‘nhuén t6t hon. Sau khi tham }(héo thi truong, ngudi quan li thiy réng néu t}‘I rnrlﬁ:c
gia 30000 dong ma cur tang thém 1000 dong thi moi thang s€ ban it hon 100 chiéc. Bict von
san xuat mot chiéc khian khong thay d6i 1a 18000 dong. Hoi co sd san xuat phai ban véi gia
moi la bgo nhiéu nghin déng dé, dat loi nhuan 16n nhat? o ,

Cau 6. Mot chieéc dén chum treo c¢6 khoi lugng m =3 kg duoc thiét ké voi dia dén dugce gitt boi bon
doan xich SA4,SB,SC,SD sao cho S.ABCD 1a hinh chép tr giac déu co A/@ = 60° nhu hinh
dudi.

Do 16n cua lyc cang cho mdi soi xich bang bao nhiéu Newton (lam tron két qua dén hang
phan mudi)? Biét ring gia toc roi tu do c6 do 1én 9,8 m/s?.

HET




PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HQCKi I

PHAN I. Céu tric nghiém nhiéu phwong an lya chon
Bang dap dan
1.C 2.D 3.B 4.B 5.D 6. A
7.C 8.B 9. A 10. B 11. A 12.D

Huéng dén gidi chi tiét tirng cdu

Caul.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Dap an dung la: C

Tir d6 thi ham sd, ta thiy ham s6 da cho dong bién trén khoang (—1;1); nghich bién trén cac
khoang (—o0;—1) va (1;+00).

Pap an diang la: D

Ttr bang bién thién, ta thiy ham sé dé cho dat cuc dai tai x =—1 (dao ham d6i ddu tir duong sang
am qua diém nay).

Pap an ding la: B

Xét d6 thi ham s6 y = f (x) trén doan [0;2] nhu hinh v&: Ham s6 di cho dat gia trj 10n nhat tai

x=0; meg](f(x):f(O)

[0:

2.

Dap an dung la: B

Dua vao db thi trén, ta théy: Do thi ham sb da cho ¢6 tiém can dtimg 1a duong théng x=-1,tiém
can ngang 1a dudng thang y=2.

Pap an dung la: D

Vi hai vecto bat ki 5,13 va hai sd thuc A,k , ta co:

+) k(Zz+z§)=kZz+k13; k(&—B):kZz—kB;

+) (h+k)a=ha+ka;

+) hka)=(hk)a.

Vay khang dinh ¢ dap an D sai.

Pap an ding la: A

V&i M (3;-4;2) thi OM =(3;-4;2).

Pap an dung la: C

Taco: u=4i—j+6k=4i+(~1)j+6k.Suyra u=(4-16).
Pap an ding la: B

TXD ctia ham s6 1a R\{1}.



2_ —
X233 0 x=-1 hodc x=3.
(x-1)

Bang bién thién ctia ham s6 nhu sau:

Taco: y' =

X | - -1 1
V' + 0 - | - 0 +

|
y /—3 \‘\.ﬁ __—

Can cr vao bang bién thién, ta thay ham sb dat cuc dai tai x =1, gia trj cuc dai y., =—2; dat

3 +at

cuc tiéu tai x =3, gid tri cyc tiéu Yor =6.
Cau 9. Dap an ding la: A

* Tap xac dinh cta ham s6 1a (0;+c0). Do d6, ham s0 y = xInx lién tuc va xac dinh trén doan

[1; e].

* Tacé: y'=Inx+1. Trén khoang (0;e), khong ton tai gid trj cua x dé »'=0.
*C y(1)=0; y(e)=e.

Tir d6 suy ra I%ll;ie?y=y(l)=0.

Cau 10. Dap an dung la: B
Tép x4c dinh ciia ham s6 1a R\ {-1}.

2
Ta co: y:M:2x—ll+l.
x+1 x+1

lim [ y—(2x-11)] = lim 50 lim [y-(2x-11)] = lim S 0.

X0 ¥+ x 4] X0 x>0 x 4]
Vay duong thrfmg y=2x-11 la tiém can xién cua dd thi ham sd d3 cho.
Cau 11. Pap an dung la: A
Dua vao dd thi ham s da cho ta co:
+ P06 thi ham sb ¢6 tiém can dimg 1a dudng thang x =—1 nén ta loai phuong an C.
+ P4 thi ham s6 co tiém can xién la dudng thang di xudng tir trai qua phai nén a,m trai du. Vay
phuong én ding 1a A.
Cau 12. Pap an dung la: D
Taco: a-b= |Zz|~|l§|-cos(gz,l;) =2-5-cos60°=5.
PHAN II Ciu tric nghi¢m ding sai
Caul.a) b, b) b, c)b, d) S.

Huwéng din gidi



Cau 2.

Quan sat bang bién thién, ta thay:

— Ham s6 da cho dong bién trén cac khoang (~1;0) va (1;+o); nghich bién trén cac khodng
(—o0;—1) va (0;1). Véy y a) dung.

— Ham s6 di cho ¢6 3 diém cuc tri: x =—1 (diém cyc tiéu), x =0 (diém cuc dai) va x =1 (diém
cuc tiéu). Do d6, y b) ding.

— Trén doan [-1;1], ham so dat gia tri 16n nhat tai x=0, max f(x)=f(0)=3. Do d¢, ¥ c)

[-1:1]
ding.
—Taco f(x)+3=0< f(x)=-3.

X > -1 0 1 +0

1(x) 0 + 0 - 0 =+

f(x) +00\ 2/3\ 2/+OC

y=-3

Duong thing y=-3 va do thi ham s6 y = f(x) khong cdt nhau nén phuong trinh £ (x)=-3
khong c6 nghiém, tirc 1a phuong trinh f'(x)+3 =0 v6 nghiém.

Vay y d) sai.

a) S, b) S, ¢) b, d)b.
Huéng dén gidi
Xétham sb y = x-3 .
x+1

— Tép xéc dinh cia ham s6 1a R\{-1}.

—Tacd y':%; y'>0 véimoi x#—1.
(x+1)

— Ham s6 da cho dong bién trén timg khoang (—o0;—1) va (~1;+%). Do d¢, ¥ a) sai.

— Ham sb da cho khong c6 cuc tri. Do dé, ¥ b) sai.

— Tiém can:
. x=3 . x=3 L oA A S W T U e NP 2
+) lim =1; lim ——=1. Do d6, tiém can ngang cua do thi ham so6 da cho la duong thang
x40 x 4] x>0 x 41
y=1
. . - 3 ’ A A ’ 5 A . \ A ~ \ \
+) lim =—o0; lim =+, Do do, ti¢m can ding cua do6 thi ham so da cho 1a duong
x—»-1" x+1 x—>-1" x4+



Vay y c) ding.
— Phuong trinh hoanh d giao diém cia dudng thang y=x+2m (d) va do thi ham s6

y:x—3 (C) la: X3 viom < (x+1)(x+2m)=x-3 & x* +2mx+2m+3=0.
x+1 x+1

Xéthams6 g(x)=x"+2mx+2m+3.
(d) cét (C) tai hai diém ndm vé hai phia cta truc tung khi phuong trinh g (x)=0 ¢6 hai nghi¢m

x,;x, khac —1 va x,x, <0 . Diéu nay xay ra khi va chi khi

A >0 _

g m* —2m—3>0 {"M ! \
g(—1)¢0<:> 1-2m+2m+3#0 < m>3 om<——.
‘<o 2m+3<0 me<—>
a 2

Vi meZ, me[-2024;2024] nén m e {-2024;-2023;..;-2}.
Vay c6 2023 gia tri cua m thda man.
Do d6, y d) ding.
Cau3.a) b, b) S, c)S, d) S.
Huwong din gidi
— Theo quy tic ba diém, ta co: SA+AB+BC =SB+ BC =SC . Do do, y a) dung.

“Taco |@|=SA=1;

E|=AB=1;

B—c|:Bczﬁ.Dodo,yb) sai.
— Tir gia thiét, ta thay tam gidc ABC vuodng tai 4 va tam giac SAB déu.

Do d6, AB-AC =0 va (Q,E):lsoo—sﬁzlzoo.
Taco: SC- 4B = (SA+ AC)- 4B = SA- 4B + AC- 4B
~ 5. 4B =S| |4B]-cos120°0= 1.
2

Do do, y ¢) sai.

1
—Taco: cos(@,@)z&:—z:—l. Vay y d) sai.
|SC|‘|AB| 12
Cau4.a) Db, b) S, ¢) b, d) .
Huwéng din gidi

—Ta co: TD’:(1—1;—1—0;1—1):(O;—I;O). Do d4, y a) dung.

— Goi toa d6 cua diém B 1a (x53¥5:25 ), ta co toa do cla vecto BC la:



(3-xp35-vp—5-2,).
Do do, y b) sai.
— Vi ABCD.A'B'C'D’ 1a hinh hop nén BC = A'D' .
3—-x,=0 Xy =3
Suyra {5-y,=—1<4y, =6 . Vay B(3;6;—5). Do do, y c¢) dung.
~5-2z,=0 Zp=-5

—Tac6: DD’ = BB’ . Khi d6, theo quy tic hinh hop, ta co:

BA+BC+DD' =BA+BC+BB =BD'.

Toa do cua vecto BD' 1a (-2:-7:6).

Vay toa do ctia vecto tdng BA+ BC+ DD’ 1a (-2;—7;6) . Do do, y d) dung.
PHAN III. Cau tric nghiém tra 1oi ngin
Cau 1. Hudng din gidi

Tap xac dinh cua ham sbla R.

Tacod: ¥ =3x" —6x+m+1.

Ham s6 da cho ¢6 hai diém cuc tri khi ' =0 c6 hai nghiém phan biét, tic 1a A,>0

& (-3) -3(m+1)>0=6-3m>0=m<2.

VimeZ,m>0 nén m=1.Vay co 1 gia tri cia m thoa min. Pdp sé: 1.
Cau 2. Hudng din gidi

Xéthamsd f(t)=—"+30£ +1000 véi 0<7<30.

Tacd f'(t)=-3t"+60r.

Trén khoang (0;30), f'(¢)=0<1=20.

£(0)=1000; f(20)=5000; /(30) =1000.

Suy ra I[{)l;glg](f(l‘) =5000 tai ¢ =20.

Vay sau 20 phit thi s6 vi khuan 16n nhét. Pdp sé: 20 .
Cau 3. Hudng din gidi



F
C

Ta co: ﬁ:a+@+ﬁ:_§ﬁ+ﬁ+§m

l— — —

:——AB+AD+—(DA+AB+BC)
3 3

(- 25275 |+|aD-24D |+ 2BC
3 3 3 3
LB+ b+ 28C.
3 3 3

b

Khi d6, L= ——.l_
b

2
-

v | N

le 1
3’d 3’
acrllZ

Do do, M =—+—+—= +—+—=i.Suyrax:4;y:3.
b d s 3 3 3 3

Vay P=x+y=4+3=7.Ddpso: 7.
Cau 4. Hudng din gidi

Dit F = (x;3;2), ta co:

x=200-c0s60°-cos45° = 50/2 ;

y=-200-cos60°-cos45° = —50~/2 ;

z=200-sin 60°=100/3 .

Do do, F =(501/2;-503/2:100+/3 ).

Suyra a =50,b=50,c=100.Vay K =a—-2b+c=50-2-50+100=50.
Dip sé: 50.
Cau 5. Hudng din gidi
Goi sd tién can tang gia mdi chiéc khan 13 x (nghin déng, x> 0).
Vi ctr ting gia thém 1 nghin dong thi s6 khin ban ra mdi thang s& it hon 100 chiéc nén ting x
nghin ddng thi sb khin ban ra giam 100x chiéc.

Do d6, tong s6 khin ban ra mdi thang 1a: 3000 —100x (chiéc).



Luc dau ban véi gia 30 nghin dong, mdi chiéc khan c6 13i 12 nghin dong. Sau khi ting gia, mdi
chiéc khan thu dwoc s6 13i 1a: 12+ x (nghin dong).
Khi d0, lgi nhuan mdt thang thu dugc sau khi tang gia la:

L(x)=(3000-100x)(12+x) =-100x> +1800x+36000 (nghin dong).
Xét ham sb L(x) =—-100x* +1800x+36000 Vi x € (0; +oo).
Ta co: L'(x)=-200x+1800. Trén khoang (0;+x), L'(x)=0< x=9.

Bang bién thién ctia ham s6 L(x) trén khoang (0;+o0) nhu sau:

X 0 9 +00
L'(x) + 0 -

44100
L /
36000 -

Tir bang bién thién ta thdy: trén khoang (0;+0), ham s6 L (x) dat gia tri 16n nhattai x=9.

Nhu vay, dé thu duoc lgi nhun cao nhét thi co s& san xuat phai ting gia ban moi chiéc khan 1én
9 nghin dong, tuc 1a gia ban mai ciia mdi chiée khin 1a 39 nghin dong.
Ddp so: 39.

Cau 6. Huéng din gidi

Goi O latam cuaday ABCD.

Vi S.ABCD 14 hinh chép t&r gidc déu nén SO L (ABCD), SA=SB=SC=SD va O la trung
diém ciia AC va BD.

Ta co: &:60", suy ra A4S0 =30°.

Hop luc cua bdn soi xich 1a:

fzﬂ+@+ﬁ+57)z(§4+ﬁ)+($§+s7)) =250+250=4S0.



Dé den chum dung yén thi hop luc cua céc sgi xich phai can bang véi trong luc P, dicu do co

nghia la 450="P, suy ra 4|@| = |f’

P
,hay SO=—.
Y 4

Do 16n cua trong luc tac dong 1én dén chum la: P=mg =3-9,8=29,4 (N).
29,4

Do d6, SO = =17,35.

Taco: SA= S€\= 7,35 =49\/§z8,5.
cos ASO  cos30° 10

Vay d6 16n ctia luc cing cho mdi sgi xich béng khoang 8,5 N.

Ddp sé: 8,5 .




PE KIEM TRA GIUA HOC KY I - MON TOAN — LOP 12 - BQ SACH
PE SO 7
PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phwong an lya chon. Thi sinh tra 1i tir cau 1 dén cau 12. Mdi cau
hoi thi sinh chi chon mgt phuwong an.
Caul. Chohamsb y=f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

T —00 -1 1 +00
f'(x) + 0 - 0 +
3 +oo
f(z) / \ /
oo ~,

Ham s6 d4 cho dong bién trén khoang nao duéi day?
A. (—l;+oo). B. (1;+oo). C. (—1;1). D. (—oo;l).
Cau 2. Chohamsd y=f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

T =00 —1 1 +00

+ 0 0+
3 T~
f(z) / \ /
o .,

Gia tri cuc tiéu ctia ham sb da cho béng
A. —1. B. 1. C. 3. D. 2.

Cau 3. Cau3.Chohamsd y=f(x) xéc dinh va lién tuc trén R c6 do thi ham s6 nhu hinh v& dudi

day.

Gi4 tri nho nhat m va gid tri 16n nhat M ctia ham sé da cho trén doan [-2;2] 1an luot la:
A m=-5M-=-1. B m=-2M=2.
C.m=-1,M =0. D.m=-5M=0.
Cau4. Chohamsd y= f(x) c6 lim f(x) =2 va xlin;f(x) = —2 . Phat biéu nao dudi day 1a dang?

x>
A. Db thi ham s6 di cho ¢6 2 tiém cin ngang 1a cic dudng thing x =2 va x=-2.
B. D6 thi ham s da cho khong cé tiém can ngang.

C. Db thi ham s6 di cho c6 dung mdt tiém cén ngang.

D. D6 thi ham s d3 cho ¢6 2 tiém can ngang 1a cac duong thang y =2 va y=-2.



Cau 5.

Cho tir dién ABCD . C6 bao nhiéu vecto khac vecto 0 ma mdi vecto c6 diém dau va diém
cudi 14 hai dinh cua tr dién ABCD?
A. 4. B. 8. C. 10. D. 12.

Céau 6. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho diém M (—2;-5;7). Toa dd cua vecto OM 1la:
A (-2-57). B.(-257). C.(%57). D. (2;5-7).
Cau 7. Trong khong gian vé61 hé toa d§ Oxyz, cho vecto u=-3i+ } —8k. Toa dd cua vecto u la:
A. (31;8). B. (3;-1;8). C.(-35-8). D.(-81-3).
2
Ciu 8. Chohamsd y= X+ . Khing dinh nao sau day 1a ding?
x —
A. Ham s6 da cho dong bién trén khodng (1;+0)
B. Ham s da cho nghich bién trén khoang (-1;3).
C. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—1;+0).
D. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (1;3).
Cau 9. Gia tri 10n nhat cia ham s& y =2cosx —gcos3 x trén doan [0; 7] bing
A2 B. 12, c. 22 D. 0.
3 3 3
. . X g : x> =3x+6 .
Cau 10. Tiém cén xién cta do thi ham s y = 7 la duong thang:
X+
A. y=x-5. B. y=x+5. C.y=x+2. D. y=x-3.

Céu 11. Cho ham s6 y =

Db 5 b thi nhu hinh v& dusi day.

x—1

-1‘

Khiang dinh nao sau day 1a dung?
A. b<a<0. B. a<b<0. C.b>avaa<0.D.a<0<b.

CAu 12. Cho tir dién ABCD va diém G théamian GA+GB+GC+GD =0 (G 1a trong tAm cua ti

dién). Goi G, la giao diém cia GA va mit phang (BCD) . Trong cac khang dinh sau, khing
dinh nao dung?
A. GA=-2G,G.B. GA=4G,G. C.GA=3G,G. D. GA=2G,G.



PHAN II. CAu tric nghiém dung sai. Thi sinh tra 15i tir cdu 1 dén ciu 4. Trong mdi y a), b), ¢), d) &
modi cau, thi sinh chon diing hodc sai.

Caul. Chohamsb y=f(x) xédc dinh trén R va c6 dd thi nhu hinh dudi day.

a) Ham sb da cho nghich bién trén cac khoang (—oo;—l) va (1; 2) .
b) Ham sb da cho c6 2 diém cuc tri.

¢) Trén doan [-1;1], gia trj 16n nhat ctia ham sb da cho bang 2.
d) Phuong trinh 3/ (x)—6=0 c6 duy nhét 1 nghiém.

X +3x+3

Ciu2. Chohamsd y=
x+2

a) Ham s6 da cho dong bién trén (—o0;—1) va (3;+).
b) Tong gié tri cuc dai va gia tri cuc tiéu cua ham sé da cho bang —4.
¢) Duong tiém cn xién ctia do thi ham s6 da cho di qua diém 4(0;1).

d) Phuong trinh tiép tuyén ciia d6 thi ham s6 da cho vudng goc véi dudng thing

¥—3y—6=0 di qua diém B(—%;%).

Cau 3. Cho hinh lap phuong 4BCD.A'B'C'D’ c6 canh bang 1.

B' C'
Al DF
- : B N .-
A D
a) BD=B'D . b)|ﬁ|:|ﬁzx/§.
¢) AC=AB+AD+DD. d) AC-BD=+2.

Cau 4. Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz , cho hinh binh hanh ABCD ¢6 ba dinh A(1;3;-1),
B(3;0;3) va C(2;3;6).



a) Toa do cua vecto 4B 1a (2;3;4).

b) Goi toa d0 cua diém D la (xD;yD;zD) , ta coO toa do cua vecto CD 1a:
(xp =2y, =32, —6).

¢) Toa d¢ cua diem D 1a (0;6;2).

d) Toa d6 tam O cua hinh binh hanh 4ABCD la (%;0;%} .

PHAN III. Cau tric nghiém tra 1oi ngin. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén cau 6.

Caul.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 5.

Cau 6.

Cho ham s y =x° —3(m + l)x2 + 3(7m —3)x. Goi S 1a tap cac gia tri nguyén cua tham sb
m dé ham s6 khong c6 cuc tri. Tap hop S c6 bao nhiéu phan tir?

Trong 18 gidy dau tién, mot chit diém chuyén dong theo phuong trinh

s (t) = +18> +¢+3, trong d6 ¢ tinh bang gidy va s tinh bang mét. Chat diém chuyén
dong co van te tie thoi 16n nhit bang bao nhiéu mét trén gidy trong 18 gidy dau tién d6?
Mot tau kéo mdt xa lan trén bién di chuyén duoc 5 km véi mot luc kéo c6 cuong do 3000 N
va c6 phuong hop voi phuong dich chuyén méot goc 30°. Cong thyc hién boi luc kéo noi trén
bang bao nhiéu Jun (lam tron két qua dén hang don vi)?

d
Trong khong gian vdi hé toa dd Oxyz , cho hinh hop cht nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 dinh 4

- - -

tring voi gbc O, cac vecto AB, AD, AA’ theo thr tu cung huéng véi i, j,k va
AB =14, AD =12, AA'=18.Goi M 1a trung diém cua C'D', khi d6 ta biéu dién duoc toa do
clia vecto AM la (a; b; c) . Gid tri cta biéu thic a+b—c béng bao nhiéu?

Mbt nha san xuit mudn thiét ké mot chiée hop c6 dang hinh hop chir nhat khong co nép, co
day 1a hinh vudng va dién tich bé mat bang 108 cm? nhu hinh duéi day.

¢
’

Biét khi x = x,, 4 = &, thi thé tich ctia hop 14 16n nhat. Khi d6 x, + 4, bang bao nhiéu?

Mot chit diém A4 nam trén mat phéng nam ngang (a) , chiu tdc dong bdi ba luc }71, E, ]73 .
Cac lyc }71,}72 c6 gia nam trong () va (E,E) =135°, con luc 173 0 gia vudng goc voi
() va huéng lén trén. DO 16n hop luc cta cic luc F, F,, F, bing bao nhiéu (1am tron két

qua dén hang phan muoi), biét ring d6 10n cua ba luc d6 1an luot 14 20 N, 15 N va 10 N.
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PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HQCKi I

PHAN I. Cu tric nghiém nhiéu phwong an lya chon
Bdng dap dan
1.B 2.D 3.A 4.D 5.D 6. A

7.C

8.D 9.C 10. A 11. A 12.C

Huéng dén gidi chi tiét tirng ciu

Caul.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau s

Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Dap an dung la: B

Tir bang bién thién, ta thdy ham sé di cho dong bién trén cac khoang (—oo; —1) va (1;+oo).
Pap an dung la: D

Tt bang bién thién, ta théy ham s d3 cho dat cuc tiéu tai x=1 va gia tri cuc tiéu Ver =—2.
Dap an dung la: A

Nhin vao d thi ham s da cho, ta thiy:

mzf{lzi;?]f(x)z—S khi x=-2 hoac x=1;

M:r[ge;lﬁf(x):—l khi x=-1 hodc x=2.

Pap an diang la: D

Dua vao dinh nghia duong tiém can ngang cta dd thi ham s, ta co:

lim f(x)=2 va lim f(x)=-2 thidd thi ham s da cho c6 2 tiém cin ngang la céc dudng thang

x>+

y=2vay=-2.

. Pap an diang la: D

Sé vecto khac vecto 0 ma mdi vecto c6 diém dau va diém cudi 1a hai dinh cia ti dién ABCD
1a s6 cac chinh hop chap 2 cua 4 phén tir, do d6 s6 vecto 1a A;=12.

Dap an dung la: A

Véi M (=2;-5;7) thi OM =(-2;-5;7).

Dap an dung la: C

Tacod: u=-3i+ )-8k =(-3)i+1;+(-8)k.

Suyra u = (-3;1,-8).

Pap an diang la: D

TXD ctia ham s6 1a R\{1}.

' =2x-3

; V)=0< x=-1 hodc x=3.
(-1 7

Bang bién thién ctia ham s6 nhu sau:

Taco: y' =

X | —o -1 1 3 +o0
V' + 0 - - 0 -

’ / ‘2\ \6 /




Cin ctr vao bang bién thién, ta thiy ham s6 da cho dong bién trén céc khodng (—oo;—1) va (3;+)
, nghich bién trén cc khoang (-1;1) va (1;3).

Cau 9. Pap an ding la: C
bat cosx=t.Vi xe [0;7[] nén f € [—1;1].

Khi d6, ta 6 ham s6 y:f(t):2t—gt3.Tacc') f(t)=2-4r.

Trén khoang (-1;1), f'(7)= 0ot hoic po L

73 e =
f(—l)=_—2;f(—ij=ﬂ;f(ij=£;f(l)=z-
3 V2 3 2) 3 3
1 2 242
Suy ra r[r_lla;?](f(t):fiﬁj:T\/— Vay max y = \?{_
Cau 10. Dap an dung la: A
Tép x4c dinh ciia ham sb 1a R\{-2}.

2
Ta co: y:w:x—5+ 16 .

x+2 x+2
hm[y x— 5)]—hm 16 =0; hm[y x— 5)]—11m 16 =0.
X—>+0 Y—)‘Hﬂx-i— X—>— OOx_I_

Vay dudng thang y = x—5 14 tiém can xién cua do thi ham s da cho.
Cau 11. Dap an dung la: A
Ta thay d thi ham sb c6 tiém cén ngang 13 duong thang y=—1, suyra a=-1<0.
Mt khac, dd thi ham sd di qua diém (2;0) néntaco: 2a—b=0.
Khi do, 2-(—1)—1) =0,suyra b=-2.
Vay b<a<0.
Cau 12. Pap an dang la: C

Vi G, la giao diém cia G4 va mit phang (BCD) nén ta suy ra dugc G, 1a trong tdm cua tam

giac BCD. Do d6, G,B+G,C+G,D=0.
Tacod: GA+GB+GC+GD =0



Suy ra GA =—(GB +GC +GD) =~ (3GG, + G,B +G,C +G,D) = -3GG, =3G,G .

Vay GA=3G,G.

PHAN II Ciu tric nghi¢m ding sai

Caul.

Cau 2.

a) S, b) b, ¢)b, d)S.
Huéng dén gidi
Quan sat db thi, ta thay:
— Ham sb da cho dong bién trén cac khoang (—o0;0) va (2;+00); nghich bién trén khoang (0;2)
. Vay y a) sai.
— Ham s6 di cho ¢6 2 diém cuc tri: x=0 (diém cuc dai) va x =2 (diém cuc tiéu). Do do, ¥ b)
dung.
— Trén doan [—1;1], ham sb dat gia tri lon nhét tai x=0, maxf(x) = f(O) =2.Do do, y ¢)

[-1:1]
dung.
—Taco 3f(x)—6=0 <:>f(x):2.

Dudng thing y =2 cét d0 thi ham s6 y = f(x) tai 2 diém nén phuong trinh f(x)=2c6 2
nghiém, tirc 1a phuong trinh 3 f (x) —6=0 c6 2 nghiém.
Vay y d) sai.

a) S, b) S, ¢) b, d) b.
Huwéng din gidi
2
Xét ham sb y:ﬂ: +1+ .
x+2 x+2

— Tép xédc dinh ctia ham s6 1a R\{-2}.

2
—Taco y'=%; y'=0 khi x=-3 hodc x=-1.
x+2

Béng bién thién cua ham s6 nhu sau:



Cau 3.

T -0 -3 -2 =1 + 00

y' + 0 - - 0 +

+ o0 + oD
y \ /‘
-0 — o0 1

— Ham s da cho dong bién trén timg khoang (—0;-3) va (—1;+%). Do dé, y a) sai.

— Ham sb d3 cho dat cuc dai tai x=-3, Yep =3 dat cuc tiéu tai x=—1, Yor =1.

Suyra y.,+ Yo =3+1=4.Do do, yb) sai.

— Tiém can:

+) Ti€m can ding cua do thi ham s6 da cho la dudong thang x =-2.

+) Ti€m can xién cua d6 thi ham so6 da cho 1a duong thang y=x+1.

V6i x=0 thi y=0+1=1, do d6 dudng tiém can xién ctia d6 thi ham s di cho di qua diém
A(0;1). Vay y ¢) dung.

) 1 . 1 )
— Duong thang x-3y-6=0<y :Ex—2 c6 hé so goc £, =3 Duong thang nay vuong goc

rs o4t A A 5 A s 1 A 1~ A < A A B L 1A A 7 _1
V61 ti€p tuyén cua do thi ham s6 da cho nén tiép tuyén nay c6 hé so goc k, = 7 =-3.
1
2
c o4 , . \ \ N e ek .2 . x, +4x,+2
Khi d6, v6i x, 1a hoanh do cua tiép diém thi y'(x,) = ﬁ =-3.
X, +2

Ta tim dugc x, =—§ hodc x, =—%.

+) Véi x, = —%, ta co tiép tuyén: y =—-3x—11.

+) Véi x, = —%, ta c6 tiép tuyén: y = —3x—3, tiép tuyén nay di qua diém B(—%;%j .
Do do, y d) dung.
a)b, b) D, ¢) b, d) S.
Huéng dén gidi
—Vi ABCD.A'B'C'D’ 1a hinh 1ap phuong nén BDD'B’ 1a hinh chir nhat.
Suy ra BD =B'D'. Do dé, v a) ding.

_Tacd: A'C' = ,A'B'Z-FB’C’Z:\/E; AC = ,A'C’2+CC'2=\/§.

Suyra |A'C =A'C:\/§.Tu0’ngtu, AC|= AC' =3

Viay y b) dung.

— Theo quy téc hinh hop, ta c6: A/C=AB' + A D'+ A'A.

Ma A'B' = AB,AD' = AD, AA=D'D.Do d6, A'C=AB+AD+D'D.
Vay y c) ding.




—Ta co: R@=(E+E+@)(E—E)

—AB-AD-AB +AD —AD-AB+DD'- AD-DD'- AB
=0-1"+1°-0+0-0=0.
Vay A'C-BD =0, do d6 y d) sai.
Ciu4.a) S, b) b, c) b, d)S.
Huong dan giai
~Tacé: AB=(3-10-3;3—(-1))=(2;-3;4). Do do, ¥ a) sai.
— Goi toa d6 cta diém D 1a (xD;yD;zD) , ta co toa do cua vecto CD la:
(xp =25y, —32,—6).
Do do, y b) dung.
~Tacéd DC =(2-x,;3-y,;6-2,). Vi ABCD 1a hinh binh hanh nén DC = 4B.
2—x,=2 x,=0
Suyra 43—y, =-3<1y,=6.Vay D(0;6;2). Do do, y c) ding.
6-z,=4 z, =2
—Goi O 1a tam ctia hinh binh hanh 4BCD . Khi d6, O 14 trung diém ctia AC .
Suy ra 40=0C.
Goitoado cua O la (x;y;z).

Tacod TO=(x—l;y—3;z+1), R‘=(2—x;3—y;6—z).

_3
x—-1=2-x x-2
Khi do, A40=0C < y-3=3-y<iy=3.8Suyra 0[%;3%)-
z+1=6-z 5
xX=—
2

Do d6, y d) sai.
PHAN III. CAu tric nghiém tra 10i ngin
Cau 1. Hudng din gidi
Tap xac dinh cua ham sbla R.
Taco: y'=3x"—6(m+1)x+3(7m-3); y'=0x*=2(m+1)x+Tm-3=0.
Dé ham sb da cho khong c6 cuc tri thi A'<0 < (m +1)2 —(7m-3)<0
oSm-Sm+4<0s1<m<4.
Do meZ nén S ={1;2;3;4} . Vay thp hop S c6 4 phén tir.
Ddp so: 4.
Céu 2. Hudng din gidi
Ta c6 van tde tire thoi 1a: v(t) = S'(t) =-31" +36¢+1.
Xét ham s6 v(¢)=-3¢"+36¢+1 véi 1 €[0;18].
Ta cod v’(t) =—6¢+36. Trén khoang (0;18) , v'(t) =0&1=6.
v(0)=1v(6)=109;v(18)=-323.



Suy ra max v(¢)=v(6)=109.

[0;18]
Vay van tdc tirc thoi dat gia tri 16n nhat bang 109 m/s.
Ddp so: 109.
Cau 3. Huéng din gidi
Taco 5km=5000m. Ap dung cong thirc tinh cong, ta co:
A=F-d= |17|-|3|-cos(7v,3) =3000-5000-cos30°~12 990 381 (J).

Ddp s6: 12 990 381.
Cau 4. Huéng din gidi

Az
J. DF
M,
Bp ; "’_ ::—’ J\C"
Ak o H
_;‘1,'{5;-& --------------------- —>
I 2% S »
B >

X
Theo bai ra ta co: ﬁ:14f+0}+07c; E:0;+12}'+07c; ﬂ:O;+O}'+187c.

Vi M 1a trung diém ciia C'D’ nén

AM:l(AC'+AD')
2
:%(E+E+A—A'+E+A—A') (quy tic hinh hdp va quy tic hinh binh hanh)
L= o5 a7
=—(AB+2AD+2AA)
2
1 e - 7 . - 7 ~ - 7
=E[14z+0]+0k+2(01+12]+Ok)+2(01+0]+18k)}
=7i+12+18k.
Suy ra AM =(7;12;18). Do d6, a=7,b=12,c=18.

Vay a+b—-c=7+12-18=1. Pdp so: 1.

Cau 5. Hudng din gidi
Hinh hop trén c6 d6 dai canh day 1a x (cm, x >0) va chiéu caola & (cm, 7 >0).
Dién tich bé mat cta hinh hop 12 108 cm? nén x> +4xh =108.

2
108 —x (cm).

Suyra h=

2.108—)62 B 108x — x°

Thé tich ciia hinh hop 1a: V =x*-h=x Z
X

(cm?®).

108x — x°

Xétham so V (x)= véi x € (0;+0).

2
Ta co: V’(x):w. Trén khoang (0;+), V'(x)=0< x=6.



Bang bién thién ctia ham s6 ¥ (x) nhu sau:

@ — 0 -6 0 6 400
V', 0 -
0
1
Y —0
Do d6, thé tich ciia hinh hop 16n nhat khi d6 dai canh day 1a x =6 cm.
108 -6

Khi 6, chiéu cao cta hinh hop 1a 4 = =3 (cm).

Vay x, =6,h,=3 va x,+h,=9. Ddp sé: 9.

Céu 6. Huéng din gidi

Ve 0A-F, OB ~F., 0C-F..
Dung hinh binh hanh OADB va hinh binh hanh ODEC .

C
K

el
2

Hop luc tac dong vao vat la F=0A4+0B+0C=0D+0C =OE .
Ap dung dinh li cosin trong tam gidc OBD , ta co:
OD? = BD> + OB> —2BD-OB -cos OBD = OA> + OB> + 204- OB - cos 135°
Vi OC L (OADB) nén OC L OD, suy ra ODEC 14 hinh chit nhat.
Do do, tam gidc ODE vuong tai D .
Tacd OE* = OC? +OD* = OC* + OA* + OB* +20A4- OB -cos135°.
Suy ra OE> =NJOC? + 04> + OB> +204- OB - cos135°
=107 +202 +15%+2-20-15-cos135° ~17,3.
Vay do léon caahop lucla F =OFE ~17,3 N.
Ddp s6: 17,3

HET




PE KIEM TRA GIUA HQOC KY I - MON TOAN — LOP 12
PE SO 8
PHAN 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh tra 10 tir cau 1 dén cau 12. Mbi cau
hoi thi sinh chi chon mgt phuong an.
Sit dung dir kién dwéi ddy dé tra loi cho Cau 1 va Céu 2:
Caul. Chohamsd y=f (x) c¢6 d6 thi 1a duong cong nhu hinh dudi day.
Ay

T

Ham s6 da cho nghich bién trén khoang nao duéi day?

-

A. (-10). B. (—o0;—1).  C. (0;1). D. (0;+).
Céu2. Chohamsb y=f(x) c6 dd thila duong cong nhu hinh duéi day.
Ay

e A ——

Ham s6 da cho ¢6 bao nhiéu diém cuc dai?
A. 0. B. 1. C.2. D. 3.
Chu3. Chohamsb y=f(x) c6 bang bién thién trén [-5;7) nhu sau:

x| =9 1 7

Yy ~ 0 +

y 6\2/

Ménh dé nao duéi day 1a ding?
A. [rpsi;%f(x):6.B. %gi;%f(x):ZC. max f(x)=9. D. max /' (x)=6.

[-5:7)

9

Chu 4. Cho ham s6 y = f(x) c6 dd thi nhu hinh v& duéi day.



VA

-1 o
—S

=

Do thi ham sé di cho c6 tiém can dung va tiém can ngang 1an luot 13 cac dudng thang:

A x=2; y=-2. B. x=1; y=2. C.x=-1; y=2. D. x=2; y=-1.

Cau 5. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ . Vecto v=B'A'+ B'C’' + B'B bang vecto nao dudi day?

A. DB'.B. B'D . C. BD'. D. BD.

Cau 6. Trong khong gian vdi h¢ toa dd Oxyz, cho vecto u=2i+ 3;’ —7k . Toa do cua vecto u la:

A. (2:3;7). B. (-2;-3;7). C.(23-7). D.(-7:3;2).

Cau 7. Trong khong gian vé6i hé toa dd Oxyz , cho vecto u = (,-6;2) va diém 4. Biét OA=u.Toa
do cua diém 4 la:

A. (1,-6;2). B. (0;-6;2). C.(2-6;1). D. (1;6;2).

Céu 8. Cho ham s y =—x" +3x* — 6x . Khang dinh nao sau day 13 ding?

A. Ham s6 da cho dong bién trén khodng (—o0;+0)

B. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—o0;+0).

C. Ham so da cho ¢6 mdt cuec tri.
D. Ham so0 da cho c¢6 hai cuc tri.

CAu 9. Gia tri nho nhét cia ham sd f(x)=x*—12x* -1 trén doan [0;9] béng

A. -28.B. —1. C. -36. D. -37.
2

CAu 10. Tiém can xién cta do thi ham s y= % la duong théng:
X+

A. y=x-1. B. y=2x+1. C.y=2x-1. D.y=x+1.

Céu 11. Pudng cong trong hinh duéi day 1a d6 thi ctiia ham sb nao trong bén ham sb ¢ cac phuong an
A, B, C, D.



2 2
—x* +1 2x+1 —x+1
A y=210 B.y=" cop=27Y0

= ) . D. y=x'-3x%.
X ) S Y

Cau 12. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bing a~/2 . Goc giita hai vecto 4B’ va A'C’
bang:

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Thi sinh tra 1i tir ciu 1 dén ciu 4. Trong mdi ¥ a), b), ¢), d) &
mdi cau, thi sinh chon dung hoic sai.

A \ £ ax+1 v AN 2 1en . .
Cau 1. Choham so y = 5 (a,b,c 1a cac tham s0) c6 bang bién thién nhu sau:
X+ c
ol 2 +0o0
Y + +

a) Ham s6 da cho ddng bién trén cac khoang (—o0;2) va (2;+0).
b) Ham s6 d cho ¢6 2 diém cuc trj.

¢) Trén khoang (2;+o0), gié tri 16n nhat ciia ham s6 da cho bing 1.
d) Gia tri cua biéu thirc a+b+c bang 0.

X +x+1

Céu 2. Cho ham sé y = 6 do thi (C).

x+1

a) Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang (—o0;-2) va (0;+0).

b) Do thi (C ) ¢6 hai diém cuc tri ndm & hai phia ddi véi truc tung.



¢) b6 thi (C) c6 duong tiém cén dimg 1a x = —1; dudng tiém can xién 1a y = —x+2.
d) D4 thi (C) nhén diém 7(-1;3) 1am tim d6i xtmg.
Cau 3. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C' ¢6 AB=a, AA' =a2.

A C

a) AB'=AB+CC'.

_f.

b) |ﬁ

_[ze

) AB'-BC' = a_2 .
2
d) (TH,BT:’) =60°.
Céu 4. Trong khong gian voi hé toa 46 Oxyz, cho hai diém A4 (3;—2;-4) va B(2;0;5).
a) OA=3i-2j—4k.
b) Toa do cla vecto 4B la (1,-2;-9).
¢) Piém B nim trong mit phing (Oxz).
d) Cho vecto u = (1;3;-7), khi do diém C théa min AC =u c6 toa do la (41;,-11).
PHAN III. Cau tric nghiém tra 1oi ngin. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén cau 6.

Cau 1. Gia sir ham sb f(x)=x"—6x"+9x—1 dat cyc dai tai x=a va dat cuc tiéu tai x=>». Gi tri

cua biéu thitc 4 =2a+b 13 bao nhiéu?

Céu 2. Mt chat diém chuyén dong theo phuong trinh s = f(¢) =0,5cos(27t), trong d6 s tinh bing

mét, ¢ tinh bang gidy. Gia toc 10n nhit ciia chat diém bang bao nhiéu mét trén gidy (lam tron
két qua dén hang phan mudi)?

Céu 3. Cho tr dién ABCD. Goi E,F lan luot 1a trong tdm cta cac tam gidac ABC, ABD . Khi d6 ta
c6 EF = %@ (voi % 1a phan s6 t6i gian va a,b € 7). Gia trj ctia biéu thic M =a—b bang

bao nhiéu?



Céu 4. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho ba diem A(1;2;-1),B(2;-1;3), C(-2;3;3). Diém
M (a;b;c) 1a dinh thtt tu cua hinh binh hanh ABCM . Gié tri cua biéu thirc P=a’ +b” - ¢
bang bao nhiéu?

Cau 5. Hai con tau 4 va B dang ‘(7)' cing mot vi tuyén va ’céch nhau 5 hai li. C4 hai tau dépg thoi cung
khéi hanh. Tau A4 chay vé huéng Nam véi van toc 6 hai li/gio, con tau B chay vé vi tri hién

tai ctia tau 4 véi van toc 7 hai 1i/gid (tham khao hinh v&). Hoi sau bao nhiéu gid thi khoang
cach gitra hai tau 1a bé nhat (lam tron két qua dén hang phan muoi)?

. e

4\

B,

>

d

Céu 6. Mot chit diém 6 vi tri dinh 4 caa hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C’'D' . Chét diém chiju tac dong
béi ba luc ZI,Z;,E lan luot cung hudng voi E,E, AC' nhu hinh vé.

A b B

Do 16n cua cac luc a,b,c tuong ung la 10 N, 10 N va 20 N. D6 16n hop luc cua cac luc a,b,c bang
bao nhiéu Newton (Iam tron két qua dén hang phan mudi)?

HET




C. PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HOC Ki I

PHAN I. Céu tric nghiém nhiéu phwong an lya chon

Bang dap dan
1.A 2.C 3.B 4.D 5.D 6. C
7. A 8.B 9.D 10. A 11. A 12. C

Huéng dén gidi chi tiét tirng cdu

Cau 1.

Dap an diang la: A

Dua vao d0 thi ham s, ta thiy ham s da cho dong bién trén cac khoang (—o0;—1) va (0;1); nghich bién
trén céc khoang (—1;0) va (1;+00).

Cau 2.

Pap an dang la: C

Tur bang bién thién, ta théy ham sb d3 cho dat cuc dai tai x=—1 va x=1. Vay ham s6 d3 cho co hai
diém cuc dai.

Cau 3.

Pap an dung la: B

Dua vao bang bién thién ta co: 1121% f(x)= f(1)=2 vahamsb khong c6 gia tri 16n nhét trén nira khoang

[-5:7).

Cau 4.

Dap an dung la: D

Dua vao hinh v&, ta thay d6 thi ham s dé cho c6 tiém cén dtng 1a dudng thing x =2 va tiém cin ngang
1a duong thang y = —1.

Cau 5.

Pap an ding la: D

Theo quy tic hinh hép, ta cé v=BA'+B'C'+BB=B'D .
Cau 6.

Pap an ding la: C

Taco: u=2i+3j—Tk=2i+3j+(-7)k.

Suy ra u= (2;3; —7) .

Cau 7.

Pap an ding la: A



Vi Od=u,ma u=(1;-6;2) nén 04 =(1;-6;2).

Suy ra toa do cta diém A 1a (1,-6;2).

Cau 8.

Pap an ding la: B

TXD ctia hamsd 1a R.

Tacé: y'=-3x"+6x—6=-3(x’-2x+1)-3=-3(x-1)" -3<0 VxeR.
Vay ham sb da cho nghich bién trén khoang (—oo;+oo) va ham sb khong co cuc tri.
Cau 9.

Dap an dung la: D

Tap xéc dinh ctia ham s6 1a R.

Taco: f'(x)= 4x’ —24x .

Trén khoang (0;9), f'(x)=0<> x=0 hodc x= J6.
£(0)=-17(N6)=-37, 1 (9)=5588.

Vay r[rol;lgr]lf(x)=f(\/g)=—37.

Cau 10.

Dap an dung la: A

Tép xéc dinh cia ham sd 1a R\{1}.

Ta co: —M—x—l+ 4
i 2x+1 2x+1"

=0.

lim [y—(x—l)]=lim =0; lim[y—(x—l)]=lim

X0 xoiee Dx +1 Xy x>0 2 x +1

Vay duong thang y = x—1 14 tiém can xién cua d thi ham sb da cho.

Cau 11.

Dap an ding la: A

Quan sat hinh vé, ta thfiy day la dang cua dd thi ham sb phan thirc bac hai trén bac nhét, do do6 ta loai
phuong 4n B va D.

Mit khac, ta thdy duong thang x =0 (truc tung) 1a tiém can dmg cua do thi ham s di cho, do vay ta
chon phuong an A.

Cau 12.

Dap an duang la: C



Dil _____ S A '

P
BF

Tacod A'C' = R’, suy ra (TB’,A'—C') =(ﬁ,ﬁ) - B'AC.
Lai c6 AC = AB'=CB' = a~J2 -2 =2a nén tam giac ACB' 1a tam giac déu, suy ra BAC=60°.
Vay (TB',TC') = 60°.
PHAN II. Cau tric nghiém ding sai
Cau 1. a) b, b) S, c)S, d) b.
Huéng dén gidi
Quan sat bang bién thién, ta thiy:
— Ham s da cho dong bién trén céc khoang (—o0;2) va (2;+). Vay y a) ding.
— Ham s6 dé cho khéng c6 cuc tri. Vay ¥ b) sai.
— Trén khodng (2;+00), ta cé 1>y, tuy nhién khong ton tai gid tri cia x dé y =1 nén ham sé da cho
khong co gia tri 16n nhét trén khoang nay. Do d6, y ¢) sai.

— Db thi ham s6 ¢6 tiém cén dung 1a dudng thang x =2 va tiém cin ngang la dudng thang y =1 nén ta

I e {c:—Zb
cO hé sau: & .
a=>b

Khi do, a+b+c=b+b+(-2b)=0.

Vay y d) dung.
Cau2.a) D, b) S, c)b, d) b.
Huwéng din gidi

2

Xét ham s6 y:f(x)zﬂ:—x+2—L.
x+1 x+1

— Tap xac dinh ciia ham s6 1a R\{-1} .

T e ) .
~Tacd y'=———-; y'=0 khi x=-2 hoac x=0.

(x+1)



Bang bién thién ctia ham s6 nhu sau:

z |—oo 92 1 0 +o0

- 0 + + 0 -
+00 +00 1
y \ / / \
5 00 00

— Ham s6 da cho nghich bién trén timg khodng (—o0;-2) va (0;+0). Do d¢, ¥ a) dung.

— Ham sb d3 cho dat cuc dai tai x=0, Yep =1; dat cuc tiéu tai x=-2, Yer =3.
Khi @6, diém cuc dai cua dd thi (C) 1a (0;1) thude truc tung. Vay hai diém cuc tri cua dd thi (C) khoéng
thé nam & hai phia d6i voi truc tung. Do d6, ¥ b) sai.
— Tiém can:
+) Tiém cin ding cta dd thi ham sé dé cho 1a dudng thang x =—1.
+) Tiém cén xién ctia @6 thi ham s6 da cho 1a duong thang y=-x+2.
Vay y c) ding.
— Db thi (C) nhén giao diém cua hai duong tiém can 1am tim d6i xtng.
Vi x=-1 thi y=—(-1)+2=3,
Vay diém 1(-1;3) la tim d6i xtng cta dd thi (C).
Do d6, y d) dung.
Cau 3.a) b, b) b, c)S, d) b.
Huéng dén gidi
— Vi ABC.A'B'C’' 1a lang tru tam gidc déunén CC’ = BB’ .
Theo quy tic ba diém ta co: AB'= AB+BB'= AB+CC' . Vay y a) ding.
—Tacd ABB'A’, BCC'B' 14 c4c hinh chit nhat c6 hai kich thuéc 1a a va av/2 .

Do do, AB’:BC’z,/a2+(a\/§)2=ax/§.Suyra |A—B' =3.

Vay y b) dung.

=|§5'

—Tacd E-B—C’:(E+ﬁ)-(ﬁf+@)
—AB-BC+ AB-CC'+ BB -BC + BB'-CC’
—_AB-BC-cos BAC +0+0+ BB"

:—a-a-cos60°+(ax/§)2 :%.



3a’

_AB-BC Ty 1
_|ﬁ|.|ﬁ -- 3'a\/§—2.Dodo, (AB,BC)_60 :

Suy ra cos (E,B—C')

Vay y c¢) sai va y d) ding.
Caud4.a) b, b) S, c¢) b, d) b.
Hudng dén gidi
~Tacod OA=(3;-2;—4). Suy ra OA=3i+(-2)j+(-4)k=3i-2j-4k.
Do d6, y a) dung.
~Taco: AB=(2-3;0—-(-2);5-(-4))=(~1;2;9). Do dé, ¥ b) sai.
—Diém B(2;0;5) cé hoanh dd x =20, tungdd y =0 vacaodd z=>5+0 néndiém B nim trong mit
phing (Oxz). Do d6, y c) dung.
— Goi toa dd diém C 14 (x.;v0320 ), tacd AC=(x. =3y + 22, +4).
x.—3=1 x. =4
Khidé, AC=u <y . +2=3 <iy.=1 .Viy C(4L-11).
Zo+4=-7 zo=-11
Do d6, y d) dung.
PHAN III. CAu tric nghié¢m tra 10i ngin
Cau 1.
Huéng dén gidi
Tap xac dinh ctia ham s6la R.

Tacod: f'(x)=3x"-12x+9; f'(x)=0< x=1 hodc x=3.

Béng bién thién:
r |—00 1 3 +00
f(z) + 0 - 0 +
3 00
]
—00 ~1

Ham sb dat cuc dai tai x =1; dat cuc tiéu tai x=3.
Suyra a=1,b=3.Vay A=2a+b=>5.

Ddp s6: 5.

Cau 2.

Huéng dén gidi



Van téc tirc thoi ciia chat diém 1a v=s"=—zsin(271) .
Gia toc tire thoi ciia cht diém 1a a =v' = 27" cos(27¢).
Ta co: —1<cos(271) <1 < 27° < 27" cos(271) < 27 véimoi 1.
. 1
Tucla —27° <a<2z’.Vay a,, =27"~19,7 véi cos(2nt)=—-1=>1¢ =Stkkel.

Vay gia toc 1on nhit cua chat diém bang khoang 19,7 m/s.
Ddp sé: 19,7 .

Cau 3.
Huéng dén gidi
A
C D
M N
B

Goi M, N lan luot 1a trung diém cua BC,BD.

. AE AF 2 , )
Khi @6, ta c6 —— = ——=— (tinh chat trong tam). Suy ra EF // MN va EF =—MN .
AM AN 3 3

. e T 2

Vi hai vecto EF va MN cung huéng nén E. =§MN (1)

Lai c6 MN la duong trung binh cta tam giac BCD nén MN //CD va MN = %CD.
: — == — ==

Vi hai vecto MN va CD cung hudéng nén MN = ECD. (2)

Tur (1) va (2) suy ra ﬁ:%@.Dodé, a=1b=3.Vay M =a-b=-2.

Ddp sé: 2.
Cau 4.
Huéng dén gidi

Ta co E:(l;—3;4), M—C:(—Z—a;3—b;3—c).



-2-a=1 a=-3
TG gidc ABCM 14 hinh binh hanh <> MC = AB < {3-b=-3<b=6 .
3—c=4 c=-1
Suyra P=a’+b*—c* =(-3)" +6° —(~1)’ = 44.
Ddp sé: 44 .
Cau 5.
Huéng dén gidi
Tai thoi diém ¢ (gio) sau khi xudt phat, khoang cach gitta hai tau 1a d . Khi @0, tau 4 dang & vi tri 4
vatau B dang ¢ vi tri B nhu hinh v€ trén.
Taco: d* = AB? + AA* =(5—BB,) + 44> = (5-71) +(6t)".
Suy ra d =+/85¢> —70¢ +25 .
Xétham sd f(t)=~85¢" =70t +25 véi t>0.
170t —70

7
Taco f'(t)= ; f()=0t=—.
(1) 2852 =701+ 25 (1) 17

Bang bién thién ctia ham s6 f'(¢) trén khoang (0;-+c0) nhu sau:

7
t 0 17 +on
7t) _ 0 +
.f
i)
L 6. /s5
17
Tir bang bién thién, ta c6: min f(¢)= @ tai t = l
(05+20) 17 17

Vay sau % ~0,4 gio thi khoang cach giita hai tau 13 bé nhét.

Ddp so: 0,4 .
Cau 6.
Huwéng din gidi

Tur gia thiét, ta suy ra duoc:



- - - - — 1 = 1
alb; cos(a,c):cosDAC _ﬁ’ cos(b,c)—cosBAC —ﬁ.
Gia st luc tdng hop 1a m, tac 1a m=a+b+c.

L., —2 - - =\2 -2 =2 =2 - = - - - -
Khi @6, m :(a+b+c) =a +b +c +2a-b+2b-c+2c-a

=|;z|2+|5|2 |c| +O+2|b| | | cos b ¢ +2| | | | cos 221)
=102+102+202+2-10'20'%+2-10-20'%

800
—600+f

Suyra‘ ‘z—m —600+@ Do d6, | |— f600 @~326

Vay d6 16n hop luc cua céc luc a,b,c bang khoang 32,6 N.
Ddp sé: 32,6.
HET
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